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المؤلف/عماد الجزيري ( المعاصر 3 ) 


لمزيد من الفهم 


فيديو الشرح 


© الصورة الإحداثية للمتجه 


©ضرب عدد في متجه 
الصورة الاحداثييّ للمتجه 48 الذي نقطة بدايته 
(1, 1× ) 4 ونقطن نهايته (رر,ر×) 8 هی 
Y1)‏ — ينزد - A = (x2‏ - 8 
اوجد الصورة الاحداثيت للمتجه ۸8 
الذي بدايته (4, 2) 4 ونهايته (1-, 8)3 


عند ضرب عدد في المتجه يتم ضرب العدد في ر ,× 
©جمع و طرح المتجهات 


مثال1 إذا كان ( ونز, ي:) = 1ا و (1نز, 1) = ت فإن 


سن Y2)‏ + يز وعد + (x‏ ع نز +17 ”* 
الحل التهايت - البدايتة - 4۸8 (72 ¬ زرو ¬ )x‏ عدن دن ”» 
AB = )3,-1(- )2,4(- )1,-5(‏ 
© طول المتجه مثال 6 إةأمضاق (4 تك قورز كع 
7 اوجد 4= , 2 - , 2 +21 
طول B= ١‏ 
2 


= |48 
7 الحل = (1,3-) + (1,3) 2 - 2 +211 
مثال2 e‏ 


= )2,6( + )-1,3( = )1,9( 


SE || = 742 + 37 = /25-5 الحل‎ 
-4 = -4 )1,3( = )-4,-12( 3 


عثال3 اوجد طول المتجه 48 الذي بدايته 
(2,4) 4 ونهايته (1-, 8)3 


ركذا كان 2,72 = 11 و (رنز, ) = © فإن 
الضرب لد اخلي في و + x1X2‏ = 10 
الحل (5-,1) = )2,4( -(1-,3) = AB‏ 0 
١ - |48| = /12 + )-5(2 = 6‏ 
©متجه الوحدة 


متجه الوحدة في اتجاه المتجه 7 هو 


1 = )1,3( :)-1,4( = 5 

(1 )(-1)+ (3) )4(- 11 2 

ا ظة 

ملحن 
مثال5 وجد متجه وحدة في اتجاه (4,3) = 7 إذا كان ناتج الضرب الداخلى للمتجهان - صمّر 
فإن المتجهين متعامدان 
3 4م (43) _ 432 

42+32 E gg الحل‎ 


عماد الجزيري 


مؤلف كتاب المعاصر 


صثال8 إذاكان ,1 متعامدان وكان 


(1,1) - و (3,۸) =1 أوجد قیمت ۸ 
الحال حيث أن المتجهين متعامدان فإن 
(3,k) ١ (1,1) =0‏ 


محور × الموجب فإنه ي 
,|v| sin)‏ 0 


مثال اوجد الصورة الاحداثيت للمتجه 7 
6 وزاوييٌ ميلك مع محور × الموجب هور 
الحل (45 sin‏ 6, 45 05 6) - الصورة الاحداثيت 


(3/2,3:/2) =( 2,6 . 6( 
©الزاوية بين المتجهين 11 19 


Uv 


cos 0 = حت‎ 
lull 


مثال10 أوجد الزاويت بين المتجهين 


û = و(1,0)‎ 8 = )1,1( 


(1,0)(1,1) _ 140 
12+02 12+12 12 


1 
cos = 7 


45 =0 
©زاوية إتجاه المتجه 


الحل = 0586© 


هى الزاويت بين المتجه ومحور × الموجب 
زاويت إتجاه المتجه (ر,×) = 1 هى 
ETT‏ 3 
إذا كان المتجه في الربع الأول 

= 6 - صم‎ 32+10 ١ 
إذا كان المتجه في الربع الثاني أو الثالث‎ 


إذا كان المتجه في الربع الرالع ‏ 360 + tant‏ - 0 


متا ع 6 = 


مثال 11 أوجد زاویت اتجاه المتجه (4,4) = ا 


مع الاتجاه الموجب لمحور× 


الحل 7"1 tan > = tan‏ =0 
45° = 0 
مثال 12 أوجد زاويت اتجاه المتجه (4,4-) = 1 


مع الاتجاه الموجب لمحور× 
الحل = 180 + tan”‏ = 0 


0 = tan 1-1 + 0 
0= -45 +180 = 5° 


© الإحداثيات في الفضاء ثلاثي الأبعاد 


كل القوانين السابقيّ تنطبق على المتجهات في المضاء 
الثلاثي الأبعاد 


مثال 14 إذا كانت (2 ,0,2) 1-,1) a=‏ 
جد قو هلما نات 35 ا 
ک 
الحال حيث أن المتجهين متعامدان فإن 
ã.b =0‏ 
١ (0,2, k) = 0‏ )1,4 ,1( 
0-2+4k =0‏ 


مثال 15 أوجد قياس الزاويت بين المتجهين 
(1,0,1) = 2 و(0,1,1) = لا 
)20,1,1(١)1,0,1(‏ 
1212/12 1/02 
1 _ 0+0+1 


VN2 2 


الحل = 00589 


= 6059 
60° = 0 
عماد الجزيري 
مؤّلف كتاب المعاصر 


(©الضرب الإتجاهي للمتجهات في الفضاء 


إذا كان (وط روط ر) = 
فإن الضرب الاتجاهي 7 
J FR‏ .4 
dı d2 d3‏ 
bı bz b3‏ 
مثال15 أوجد ناتج الضرب الاتجاهي للمتجهين 


(5,0,1) -2 و (2,1-,3) = 1 


6 = و (وه,يهبيه)‎ b 
xX 


i j Rk 
UXT = 3 7 : = الحل‎ 
5 
i-l 11+ اوا‎ 
2۰1-1۰0)i— (3۰1 -2۰5)k 


=2i+4j—-3k , v=i—-Sj+3k 
متجهان متجاوران‎ 
i j k 
uUxXT=|2 4 3 الحل‎ 
1 =5" 3 


(12 - 15i - (6 + 3)j + )-10 - 4k 


-3i - زو‎ - 141 


مساحت متوازي الأضلاع 14(2-) + 9(2-) + 3(2-) /ہ 


286 
تدريب أي ممايلي متجهان متعامدان 


b) (3,4,6), (6,4,3) 
d) (3, -5,4(, (6,2, -2( 


تدريب ماهو قياس الزاوية بين المتجهين 
v0 = )-1,-1(‏ ,(9,0-) = 


2 90 b) 0 ec) 45 d) 135 


KL O,O (12,3) 
(12,3), (2,4,6) 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


© إذا كان المتجهه (/,3) = با , (2-,1) = u‏ 
متعامدين فما قيمي ۸ 
E b) > 0 E‏ 

© أوجد الزاويت بين المتجهين (4,0) = ا,(1,1) = لا 

a) 60 b) 30 c) 45 d) 90‏ 
© إذا كانت زاويت المتجه ۷ هو210 وطوله 14 فإن 
الصورة الاحداثيي للمتجه هى 
Db) (7,713) | C) (7,7) | 0( )/3,7(‏ (7-,7/3-الة 


تجميعات 1436 


© أوجد متجه وحده في اتجاه المتجه (3,4) = »ا 


265 bE,” وه‎ AED 
تان شرم ات - [3 + 41 د را‎ 8 


تجاوران في متوازي الأضلاع › فما مساح متوازي 


1435 تجميهات:‎ 
اوجد 9« × لا للمتجهين‎ © 
u = (1, -2 0 4 0,-1( 
a) (2,1,8) ١ b) (3,4,5) C) (0,1,3)  0( 
=) 


© إذا كان (6,2-) = غ ,(3- ,4) = 5 فأي ممايلي يمثل 
' حيث 25 -غع =۲ 
o) )8,14(  d) (6,14)‏ 


مفاتيح الحل 
1 2 3 4 5 6 7 
E E E E EEN E‏ 


عماد الجزيري 
لقا 


a) )-14,8( | (ط‎ )14,8( 


مؤلف كتاب المعاصر 


© نهاية الدالة عند نقطة 
خطوات إيجاد نهايي دالت عند نقطخ 2 
نعوض عن قيمتّ ‏ ب النتقطت > فينتج أحد الحالات الأتيت 


© أن يكون الناتج عدد فيكون هو النهايت المطلوبت 
0 3-3 


3-4= -1 


2-4 


الحل (22+3-5)_ميرصسنا © 
نعوض عن قيمت × بالعدد 1- 
- = 5 - (1-)3 + 1(2-) = 
نعوض عن قيميّ × بالعدد 2 


5 _22+1_ 211 نعوض عن قيمة × 


0 2-2 چ 
الدالت ليست لها نهايت عندما 2 د × 


© 1i 
as 


0 25-25 25س تير . 
0 5-5 2 5ل وجي 
ابد من التحليل لحذف العامل الصطري 


-7)3(+12 0 


= lim(x - 4) = 
x3 


(x-5((x+5( 
=5 


= lim(x +5) = 10 
5 


= limyss 


07 قلاع براك قير 
7 2-3 223 


لابد من التحليل لحذف العامل الصطضري 


)x - 3()x - 4( 
= [1113 ددد‎ 
2-3 حي‎ 3 
/x-2 04-2 0 


EST aad 0‏ 
لابد أن نضرب في المرافق لحذف الجذر 


چ س 
> لديز حير حير 


- -عدد سالب × (ه ) 


4 


في الحد ذو أعلى أس فقط 


© نهاية الدالة كثيرة الحدود عند مه و 0ه- 


©0 ا‎ = (= 88 
X400 

- = 0)3( = تير lim‏ © 
ص -د¬× 


© lim x*= مه = 4(مه-)‎ 
×+ - 0 


عماد الجزيري 


[ 16 ) مؤلف كتاب المعاصر 


عند إيجاد نهاية الدالة كثيرة الحدود عند مه - أو مه 
نوجد النهاية للحد الأكبر أس فقط 
مثال2 أوجد النهايت الأتيرز 
(x3 — 5x* + 4)‏ موبيرتطاذآ 
الحل 
(x3 - 5x* + 4) = limyso —‏ وو تنآ 
- = (م)5- = *(5)0- = 


مثال3 الأتيت 
ا 4 + lim (x7 - 5x*‏ 
مدير 


مس 2 


© Iim 4 + 4( = lim 27 = (o) 
oo جع‎ =0 
= -0 
نهاية الدالة الكسرية عند ه و م-‎ © 
-00 9 00 عند إيجاد نهايت الد الت الكسريت عند‎ 


ر 
يكون الناتج أحد الحلول الأتيت 


© إذا كان أكبر أس في المقام الناتج صطر 
©إذا كانت درجت البسط - درجت المقام فإن الناتج 


7x3 - 3x2 + 5 


5x3 = 


© lim 


مدير 


وحيث أن درجت البسط - درجت المقام 


الناتج هو 


معامل أكير أس 25 


معامل أكبر أس 3-0 


2x2 4,3 +8 
5x2 + 2x 


© lim 


مه +× 


وحيث أن أكبر أس في البسط فنعوض بقيمت × في 
الحد ذو أكبر أس ليصبح الناتج هو 


-4 )-(3 = © 


7x5 -3x +5 


4ح 2 


© lim 


x+ مه‎ 


وحيث أن أكبر أس في البسط فنعوض بقيمت »× في 
الحد ذو أكبر أس ليصبح الناتج هو 


= 5(م7)6 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


معامل أكبر أس 
معامل أكبر أس 
© إذا كان أكبر أس في البسط فنعوض بقيمت × في الحد 4- (0 05 ا 2 a)‏ 
مثال 4 أوجد نهايت الدوال الأتيت ھ اوج تلب رصنا م 
5-2x3+3%2 °‏ 2000 
2x3 + 7x? - 4‏ ° 
arê S1‏ قر 10 d4 a)‏ 06-5 5 له 
4-“/x2+x+16, 7x3 - 3x2 + 5‏ 
4 - 53 ا e © e‏ 5-1 ين 
a) 4 b) -1 00 d) 16 . 2%27 - 4×3 +8‏ 
د يون[ © 
5X2 + 2‏ مد بير 
5 وه 
ii 7x” -3x +5‏ مفا | 
E‏ 
الحل _ 23+724 li‏ © 
IM x40 5x4*-3x3+1‏ 


لأن أكبر أس موجود في المقام 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


© الإشتقاق 


© مشتقة حاصل ضرب دالتين هو 


مشتقة الأولى × الثانية + مشتقة الثانية فى الأولى 


4 قواعد إشتقاق الدالة 


مشتقت دالت f‏ بالنسب3 ل × يرمزلها بأحد الرموز الأتي 


1 5 dy df 
ا ال‎ 232 7 dê 


مثال4 إذا كان (5 + 22 )(4 -: 5) = (2)ر 
أوجد (1-) / 


f )x( = 5)22 + 5( + الحل 4 - مر22)5‎ 
= 5x2 + 25 + 10:2 - 8× 
= 15 22-8 +ع‎ 5 
/ /)-1( = 15)-1(2 - 8)-1( + 25 = 8 


مشتقة العدد الثابت = صفر 
مثال1 إذا كان 5= (×) f‏ فإن0 -(2 f‏ 


© مشتقة "عر هو 1201-1 


۶ ”)2( مثال5 إذا کان (7 + 22 )322 = (٭) ۶ أوجد‎ ١ 
1 نزل الآس و اطرح منه‎ 


مشتقت الدوال الأتيت 
ا 
f) = -2 5 (SE‏ © 


3 
x4 
1 


f )x( = 6x)2x + 7( + 2 )3x7()  لحلا‎ 
= 12x2 + 42× + 6×7 = 182 + 42 × 


© مشتقة قسمة دالتين هو 
مشتقة البسط × المقام - مشتقة المقام × البسط 


(المقام ) 2, 


3 = 4(×3) 3 = 0 ل ه> أوجد مشتقت الدالة 2 = (ع)ر 
106 = 2-6( 5- )2- =( 


(507-(7)58-3 7 
ت د زر 
5-(4- )3 = 34 = (ر 0 


) 52-2 


_ 35> - 21 - 5x 


© مشتقة مجموع وطرح دوال هو د 


مثال 7 إذا كانت ينج = 700 أوجد = (2)' / 


مثال3 أوجد مشتقت الدالت 
5X +7‏ -1522 = )7 عتدما 1= × الحل )8(3-) 0)8x+2‏ 5 69 4 1 
(8x+2)2‏ 
الحل 
f (x) = 30-5‏ 24- = ۴00 
نعوض عن × ب 1 ليصبح الناتج هو 7 + (8x‏ 


=2 


f 2(= )8.2+22 27 


عماد الجزيري 
مؤّلف كتاب المعاصر 


f (1 - 30)1(-5 - 5 


مثال8 
أوجد قيمت ) 
الحل 


© هو مشتقة ما داخل ۷ 
2 
مثال9 الم 7+ f)x( = ۷3x‏ 
الحل 


@ السرعة اللحظية لجسم يتحرك 
هو مشتقة دالة المسافة عند تلك ١‏ 


مثال 10 تعطى المسافت التى يتحركها + 
بعد 7 ثانيت بالدال2 

f (x) - 22-1-غ18‎ 

أوجد معاد لت السرعت اللحظين لهذا الجسم 


الحل نوجد مشتقت دالت المسافت 
أي أن معاد لت السرعت اللحظية هى 
f (x) =18-4t‏ 
© ميل المماس لمنحنى الدالة عند نقطه هو نفسه 
المشتقه الأولى للدالة عند تلك النقطة 


مثال 11 أوجد ميل المماس لمنحنى الدالت عند (1,0) 
وت قوق ديز 
الحل نوجد مشتقت الدالخّ ×6 = بر 
ثم نعوض عن× النقطيّ في الدالي 
ليصبح الميل هو 2= ر 
© النقاط الحرجة هى نقطة عندها المشتقة الأولى للدالة 
- صفر أو تكون غير معرفة 
مثال 12 أوجد النقاط الحرجت للدالت ×6 - 2× = ر 
الحل نوجد المشتقت الأولى للدالج 6 - ×2 = ”ر 
عند التقاط الحرجننّ تكون المشتقنّ - صطر 
2x -6=0 ¬+ =3‏ 


إذا كانت ×4 - ×۸ = (×) f‏ و2 = (1) / 


f(x) = 2kx - 4 
f (1) = 2k(1) -4 =2 
2k =6¬+-+4k =3 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


تجميعات 1437 
© أوجد مشتقت الدالت 7 + ×5 - 322 = (2) f‏ 


عندما 0 = × 


a) 3 b) -5 7 d) 0 
و چ‎ 5 
فإن (×) ۴ تساوي‎ f )×( = - إذا كان‎ © 
-5 5 =5 5 
a 0) x2 9 (x+7)2 (x+7)2 


تجميعات 1436 


© ماهى مشتقت الدالت ۷x3‏ = (»)و 


a) 9Vx* b) Vx 3 


2 6 
f() = (x - 1 د + خر)(‎ 
x x 8 


فإن (× 5 
321 (0 ا 
اتجمبعان 1425 26 


© أوجد السرعتّ المتجه يك 


© ماميل مماس المتحتى 21:2 2 
)1,2( 
02 08 51 
© مامشتقت (× - 4()2 + ×7-) = (×)۸ 
a) -14x b)14x‏ 


28x + 4‏ - 12::2- (ه0 


°) 21x2 - 28x - 4 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


الدالت («)م ھی دالت أصليت للدالت (2) f‏ © التكامل المحدد 


إذا كانت مشتقت (7)2 هی (2) /[ 
مثال1 


b 
| fax = FB) - F(a) 


إذا كانت 3×7 = (2)/ فإن أحد دوالها الأصلييّ هى نكامل الدالة عادي ثم نعوض عن قيمة × ب ط ثم نعوض عن 


2 2 3 
قيفة × دة ولطز‎ a) 6x 5)35 =6 J3% F1 20 


الحل نبحث في الخيارات أي الدوال يكون مشتقتها 
هو 3×7 نجد أن الحل الصحيح هو ”× (0 


0 تكامل الدالة ”× هو نزيد الأس 1 ونقسم على الأس 


الجديد + ثابت التكامل 1 1 
7= (1°) - ()2) 


مثال2ح اوجد ناتج J10‏ 


الحل 
tC‏ 6ك 
ر 


مثال7 50 - 6x?‏ + تبره ول 


2 م فيو كيو 
)x* + 2×3 - 5‏ = | ×5 - 6+ -4|د 
0 0 3 4 


)24 + 2)2(3 - 5)2(( - )0* + 2)0(3 - 5)0(( 
= 2 


© تكامل العدد الثابت »ا هو <اءا 


مثال4ه ع+ ×5 = 2ل 5 ل 


(k 
+ 4 2 
(k =0 
كيدان تكون أكبر‎ ٬ لكن 1-=) مرفوض لان قيم‎ 


من صمّرفي حدود التكامل 


© تكامل مجموع وطرح دوال هو تكامل كل دالة على حدى 


مثال5 0 (7 + J (6x5 + 4x3‏ 
تدريب إذا كان 6 = دك ×( 17 فما قيمت ۸ 
+ 4+ ک6 = 
a)1 02 03 0 4 9 .‏ 
عماد الجزيري 


ED‏ مؤّلف كتاب المعاصر 


© المساحة تحت المنحنى 


مساحة المنطقة المظللة 


تحت منحى 5 ® 
J,‏ 


في [0,2] 


الحل مساحت المنطقت المظللة هى ×۵( / ”ل 
x3‏ 2 
x2 dx = ) =‏ | 
23 
۵( 
0 


مثال10 أوجد قيمت التكامل 
د 4 + 4x‏ - 01 بول 
الحل 
المقدار 4 + ×4 - 2 هو نفسه 2(2 -2) 
وبالتالي يصبح المقدار المطلوب هو 


ملحوظة هامة 0 = -06(94 / ب[ 
عثال11 أوجد قيمت ۸ إذا كان 0 = :ه(ميه + 3ه ,ل 


الحل معنى أن التكامل -0 فإن ۸=1 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 
تجميعات 1437 
© أوجد قيمت المقدار 
1 6 2 6 
x2-1‏ و - dx‏ 12-1 د 


b) 4 


dx + ل‎ dx 


êl 2x 0( 0 


J(2 + 5x )dx = 


TT 
- مجم‎ 
re 0 أوجد قيم3‎ © 


ESE 


a) 0 


d) 5x 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


© الدوال المثلثية للزوايا 60° و 45° و 30° 


© الدوال | لمثلثية في المثلث القائم sinê‏ 56م 


١ | 


المقا 
الوق 5-5 = ©5116 5 3 (E‏ = 30° 
المقابل 2 الوتر 2 2 
المجا 3 1( o‏ 
ری | ۰ ,=“ 
الال - A= 2١‏ 
ا tan ê‏ 2ا 
3 م 
المجاور 
د مقلوب ال 5126 هو 0ءء 00 
» مقلوبال 056 هو 6عء5 متلا 2 07 5 
» مقلوب ال 0وا 08 2 = 5145 , E3‏ = 60530 
sin 6‏ 
"oS 5‏ 5لا ے + ثلا = 60ربم:, 
20560 _- 
Det eT‏ ملحوظة 
يجب حطظ الدوال المثلثية للزوايا الخاصت بطريقت 
ل ملحوظة 
في أي مثلث قائم إذا عُلم طول ضلعين 
الثالث باستخدام نظريت فيثاغورث 


إذا كان < = 6ومء فإن 60° = 0 

إذا كان 1 = 306 فإن 45° ع 0 
مثال1 أوجد 56 في المثلث 

3 

الحل لابد من إيجاد الضاع الثالث للمثلث بنظريت 

ا ا 5 لوجود المجاور 


©0530 = 5 


3 
56م‎ = > 
Xx = 8cos 30 


13 
مثال4 من نقطت تبعد 100 عن قاعدة برج وجد 


أن زاوي إرتماع البرج هو 60 فماهو إرتماع البرج 


الحل 
يمكن استعمال دالب ال 120 
البرح > 
e -‏ 
البرج = 3260 100 
100 


البرج = 1001/3 
عماد الجزيري 


799 2 مزلف عيب امار 
16 


مثال 2 من الرسم أوجد 08ء 
1 
الحل لابد من إيجاد الضلع الثالث للمثلث 


بنظريت فيثاغورث 0/2 = 12 - ۷3 


tan Û = 
1/3 


cot@ = ف‎ 


5ت | 


© التحويل من الستيني إلى الدائري والعكس © الدورة والسعة للدوال المثلثية 


للتحويل من الستيني للدائري نضرب الزاويت في 5 
للتحويل من الدائري إلى الستيني نضرب في 2 120 


Tt 
مثال 5 ماهو قياس الزاويت 270 بالتقدير الدائري‎ 


۰ 


إذا كانت الدالت في الصورة 051711 = ر 
5 4 360 
فإن السعيّ هى » وطول الدورة هو I‏ 
** إذا كانت الداليّ في الصورة 00051 = 7[ 
36 


الحل × 20 فإن السعت هى ‏ وطول الدورة هو 7 
** إذا كانت الدالت في الصورة 01401151 = ر 

متا قياس 0-0 يتديس ليس لها سعنّ وطول الدورة هو 0-0 
الحلا ر2 ر ر 2 
© الزاوية المرجعية مثال11 أوجد السعت وطول الدورة للدالت 

د هم الزاوية الحادة اكتية 180 أو تنقص عن y = 5sin30‏ 

0 أو تنقص عن 360 س الحل السعتّهى 5 وطول الدورة هو 120 = لد 
« الزاوية المرجعية لزاوية حادة همز 0 مثال12 أوجد السعت وطول الدورة للدالت 
» إذا كانت الزاوية سالبة فنضيف عليهل360 ونوك 


1-60 
1 الدالي ئيس لها سعت وطول الدورة هو 450 - 157 
السو وطول الدورة من الرسم 
0 


(N 
کک‎ 


1 5 7 


المرجعية للزاوية الناتجة 
مثال 7 ماهى الزاويت المرجعيت للزاويت 240° 2 
الحل الزاويت 240 تزيد عن 180 بقيمت 60 @ 
فتكون المرجعينّ هى 60 


مقال 8 ماهى قياس الزاويت المرجعيت للزاوي 60- 
الحل نضيف360 إلى 60- لتصبح الزاويت هى 
0 وحيث أن 300 تنقص عن 360 بمقدار60 فإن 
المرجعييٌ هى 60 
مثال 9 أوجد قيمت 511150 
الحل نوجد المرجعيت د 150 وهى 30 

sin 150 = +sin30 =>‏ 
ونختار الاشارة + لأن الزاويت 150 تقع في الربع الثاني 
وتكون ال 510 موجبر 


الحل طول الدورة على الرسم هو المسافت 2 


2 
لأي نقطن تحركت دورة ڪاملت مثل النقطم3 


فهى تحركت من أعلى إلى أسمل وعادت إلى نفس 
المكان عند ط وتكون المسافن على محور × هى 


مثال 10 أوجد قیمت 05120 إبتدأ من 7 إلى 57 وتكون قيمتها 47 = 2 - 512 


الحل نوجد المرجعييّ د 120 وهى 60 السعتّ هي أقصى مسافت للد الت على محورر ويتضح من 


الرسم أنها 2 


5 = 560مع- = 605120 


ونختار الاشارة السالبت لان الزاويت 120 تقع في الربع الثاني 
وتكون فيها 200560 سالبر 
عماد الجزيري 


و مزشعتب سس 
17 


© اشارة الدوال المثلثية 
all‏ 5 
6 1 

" في الربع الأول جميع الدوال المثلثيت موجيز 

» في الربع الثاني :517 ومقلوبها فقط موجب 

شي الربع الثالث 07 ومقلوبها فقط موجب 

في الربع الرابع ئه ومقلوبها فقط موجب 


وبذلك تصبح الدالتين مشتركتين في 
لذلك فإن 0 تقع في الربع الرابع 

ل ملحوظة 
إذا علمت دالت مثلثيت واحدة فإنه يمكن إيجاد باقي 
الدوال المثلثين عن طريق عمل مثلث فيثاغورث واكمال 
باقي أضلاعه مع مراعاة الربع الواقعت فيه الزاوي 


مثال15 إذا كان کے = 00ع » 0 > 6 > 0و 


أوجد 16206 


الحل 7 9 
من فيثاغورث الضلع الثالث في المثلث هو 4 


من المثلث د = 6هها ولكن سر 


0 تقع في الربع الثاني أي تكون ال 1230 سالبت 3 
لذلك تصبح = tang‏ 


© الدوال المثلثية لضعف الزاوية 


= sin20 = 2510 و‎ 
= c0s20 = 20526 - sin? 0 


2206 
= 13226 = ETT 


مثال 16 إذا كان - = 06 وكان 180 > 0 > 90 


أوجد 20 "اء 
الحل نصنع مثلث قائم ونكمل أضلاعه × 8 
2 = ول = 12 - 32 = × ِ 
3 


sin 26 = 2sin 0 060‏ 212 
وحيث ان 0 تفع في الربع الثاني 
عن دالت ال اء موجبن لكن ومح سالب 


فإن 5م فقط موجيه 


.2 
cos20 = cos? 0 — sin“ 9 
2 


5 0 e-7 


عماد الجزيري 


[ 18 ) مؤلف كتاب المعاصر 


© خصائص هامة للدوال المثلثية 


= sin(-0) = sing 
= cos(—0) = +cos 
= tan(-0) = —tanê 
زوايا تثبت الدالة المثلثية مع مراعاة إشارة‎ 360 , 0 


الربع الواقعة فيها الزاوية الأصلية 


5120180 - 0) = + sin 0 


نختار الإشارة السالبة لأن 6 + 180 
وتكون 005 سالبة 

مثال 18 أوجد قیمت (0 - 07)180غ] 
tang c) 0 d) - 060‏ - رط 
الحل 180 زاويت تثبت الدالت أي أن الناتج هو 1071 
وحيث أن 0 - 180 ربع ثاني فتكون الاشارة سالب 
وبذلك يصبح الحل هو 6 


tanê 


0 , 270 زوايا تغير الدالة المثلثية 


عون ¬4 عوو, cot‏ جه tah‏ , 5م ++ sin‏ 


والعكس صحيح 
مع مراعاة إشارة الربع الواقعة فيها الزاوية الأصلية 
مثلاً cos(90 + 0) = sinê‏ 
050 فح 
7-- تغير 
نختار الإشارة السالبة لأن 6 + 90 تقع في الر بع الثاني 
وتكون 005 سالبة 


مثال 19 أوجد قیمت (6 - 205)90 


a) sin D)—sin@ Cc) 0 d)sec0 


الحال 90 زاوي تغير الدالت تجعل ال 5م تصبح اء وحيث أن 


الزاويت ربع أول فنختار الاشارة الموجب” 


وبذلك تصبح الاجابين 2 هى 5110 (0 


© الدوال المثلثية لمجموع زاويتين والفرق بينهما 


= sin(A + B) = sin AcosB + cos Asin 8 
نذك بنض الاشارة بين الزاويتين‎ 

= 2" حم )اوم‎ B)= cos Acos 8 + sin A sin B 
نمك بعكس الاشارة بين الزاويتين‎ 


tan A + tan 8 
= tan(A + B) =. 
( ) 1+tan A tan B 


في البسط بنضس الاشارة وفي المقام عكس الاشارة 


يمكن استخدام هذه القوانين في إيجاد قيمت بعض 
الزوايا بدون الألت الحاسب 
مثل الزوايا 15 , 75 , 105 


مثال 20 أوجد قیمت ۸۱75ء 


ار 6-2 
2 5-9 4 


i ور‎ 


Sin 75 = sin(45 + 30) = 
sin 45 cos 30 + cos 45 sin 3 
_ ے2‎ 2 1 
SDD 4 


الحل 


0s 60 cos 45 + sin 60 sin 45‏ کک د 
1232_26 
4 22 2 62 
2 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


@ قانون جيب التمام 
يستخدم قانون جيب التمام لايجاد طول ضلع بشرط 
وجود ضاعين والزاوييّ المحصورة 


8 A 


AB = Ja2 + b2 —-2 xa x bcos0 


مثال 24 أوجد طول الضلع × 
JG‏ 


الحل 


© مساحة المثلث JN‏ 


- + حاصل ضرب أي ضلعين × 0 الزاويت بيتهما 


مثال 21 احسب مساح المثلث 
1 


3 
2/5 = × 7 × 2 = 760 × 4 3 
© قانون الجيب 


8 ع 


xX 4 X 5 050 E‏ 2 - 52 + 42/د = عر 
A2 sinB sinC‏ 


x = 1/16 + 25 - 0 


21ک £ 
© حل المعادلات المثلثية 


6 


مثال 22 أوجد قيمت × من 


الحل هه د د 
sin30‏ 51145 12 هو إيجاد كل قيم 0 التي تحقق المعاد ل 
sin 45‏ 12 1 
= حل الاد لت < = 5116 حيث 360 > 0 > 0 
00 نبامكا عڼ‌رلزاویت التي قیمت اء لها هی + نجد 
72 == گی = × 
2 : 
الأول والثاني لذلت 
مثال 23 أوجد قيمت 0 7 0 = 0 
الحل Jê‏ = 180-30 =0 


وتكون مجموعت الحل هى [130,150] 


د 
5 
o‏ 


sing sin45 


5 قاد 
4êsin45 _ 4x‏ مثال 26 حل المعاد لت لت = 0ومع حيث 360 > 0 > 0 


sing =‏ 
8 8 7 
ا اا و کاو ا 3 
لے sinê‏ الحل نبحث عن الزاويي التي قيمي دم لها هى -- 
كه ونی ا نجد أنها 30 
و دون وحيث أن 5م سالبت في الربعين الثالث والثاني لذلڪ 
SIRs‏ 0 = 30 - 180 = 0 


0= 180 +30 = 0 


وتكون مجموعتّ الجل هى [210,150) 


عماد الجزيري 


بعتا داف کاب امار 
20 


© معكوس الدالة المثلثية 


= arc sing = sin 10 
= arc cos = cos 10 
مرج ه‎ TORO = ta 


مثال 27 ماقیمت زی 
الحل نبحث عن الزاويت التى قيمت ”اء لها هى 2 


نجد أنه الزاوي 45 


ماقیمت 5 1-وم )وم 
1= 


قيمن ج 05 أي نبحث عن الزاويت 


1= 26و + 1126 


ر 


sin 0 = cos 0‏ 2ک 


1- cos 0 = sin 0 


1 + tan 0 = sec 


لم 


sec 0-1 = tan0 sec 0 ¬ tan 0 =1 


1 + cot? 0 = csc 0 


سم 


csc 0 —1 = cot 0 csc 0 — cot 0 =1‏ 
تستخدم المتطابقات السابقة في تبسيط العبارات 


المثلاثيت كمايتضح من الأمثلت التاليت 


لتبسيط العبارات المثلثيت نتبع الخطوات الأتيز 
© محاولي جعل الدوال المثلثييٌ مأو و كمع 
© نستخدم أحد قوانين المتطابقات السابقر 
© نذكر في التحليل - العامل المشترك - توحيد المقامات 


مثال 29 تبسيط العبارة 0 


a) sinê b)tang Cc) cotê d)sec0 
58 1-7 الحل ثا م مي‎ 
حیت ان س = ي‎ 
cosê sing “® ® 
6عع5‎ 1 1 
- يصبح المقدا = سے‎ 
cscټ@‎ 056 فيكم 2 زد‎ 
1 sind sin@ 55 
Xx = = tan 
cos 6 1 cosê 
6056 cscê 55 ا‎ 3 
متال 30 العبارة التى تكافئ  س‎ 
tan 6 
a) sinê b)tan0 202 6 00260 
tan 0 in cscټ‎ 1 الحل ثا‎ 
= = حيث ان س‎ 
0058 sing سي‎ 
cos 6 و 5 _ عي‎ 9 5 
tan ê sin @ 9 
606 
©0580 _ 056 _ cos? cos S> 0 
Xx 
sinê “sing sin \ 
“۶ )1 - مثال 31 تبسی ط العو رة كوو‎ 
a)tanê d)sec0 


sinê 
or 


الحل حيث أن 26دمزه = 0205260 و 


يصبح المقدار 


1 
x sin 0 عا لت‎ 516 - 0686 
200506 


مثال 32 تبسيط العبارة ‏ 0 104و - 8 4ومح 


b)tan0 c) 0 d)sec0 


a) sin20 


الحل نقوم بتحليل المقدار 
cos* 9 - sin* 6 = (cos70 + sin9)(cos20 — sin20)‏ 
وحيث أن 1 = si170‏ + 520ئ0 و20 cos0 - sin@ = cos‏ 


cos*0 - كمزو‎ 8 = 1 x cos20 


عماد الجزيري 


مؤلف كتاب المعاصر 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


تجميعات 1437 


تجميعات 1436 


© اذا كان - - 6 مزو و 270 > 6 > 180 © إذا كان 2 = 6 ومع + 0 زی حيث أن 90 > 0 > 0 
2 5 


أوجد 0 فإن 517120 يساوي 
a ٌٗ a) 30 b) 45 | e) 60 d) 0‏ قو عش م د له 
© ما قیمة 150 مزد © من خلال المثلث المقابل أوجد طول الضاع المقابل 
للزاويي 45 
1 
1 (0 2 0 ع a > b)‏ 8 
© اذ 05 = ×1۸ أوجد قيم3 × 1 
a) 810/2 bb) 2073 6 3 0( 16 a) 40 6 d) 0‏ 
© اوجد قيمة روک 0 تجميعات 1435 
0s 20 26 c) 506 0( 06‏ © أي الدوال الأتيج سعتها 3 وطول دورتها 72 
© ماقيمز 0626 - 20عى0 
a) y = 3 0 b)y - 0 b) -1 Et d) tanê‏ 
© ماقيمت 51215 8 © E d)y‏ 
o) 17‏ تلان | تلصكلام | 2لحكلا روم 
2 2 4 4 
tan0(cot?0 — cos TEE‏ 
ع 2 a)sin?9 b)cos0‏ 
© ماقيمة 
6حزد )0 + cos 6 — cos(60‏ )0 + 5111060 6 زد 0 a)cot‏ 
a) 1 b) ù 2 8‏ 
للدت َك 2 يع 60 60 
©إذاكان ”= cos 0<0<*وg sin” cos‏ 2 
١ '‏ 1 © ماقيعة 
أوجد قيمة 0 
in(60 + 0 0 - 60 +0) sin@‏ 
sin( ) cos cos(60 + 0) sin 0 b) 60 45 TET‏ 
E‏ وى 013 b)‏ ک (ھ 
2 2 173 


14] 13 | 12| 11| 10| و‎ | 8| 7| 6 | 5| 4| 3| 2 |] 1 
EOE ESE EDE EE ل ل‎ E EE م‎ EDE EE EE E 
عماد الجزيري‎ 


650 2 مزلت صب الممصر 
22 


© الأسس و اللوغاريتمات 


© المعادلة الأسية 


تدريب أي ممايلي هو حلاً للمعادلة 


2+1 


١ 1 :‏ 1 5 = 6 27 
إذا كان الأساس - الأساس فإن الأس - الأس 5 


مثال 1 إذا كان 27 = 1-*3 فإن قيمت × هى 
b)-4 ©5 d)6‏ 03 
الحل إذا كان × = ۷ط فإن logpx = y‏ 
حيث أن 33 = 27 فإن 33 = 1-*3 
فإن x-1=3‏ مثال 5 الصورة اللوغارتمييّ المكافئت للصورة 
72 هئ ی 
الحال الصورة اللوغارتميت 5 = 32 يع10 


d)6‏ إذا كان ر = × رعه1 فإن ×= ۷ط 


الحل حيث أن 
مثال 6 الصورة الأسينّ المكافئت للصورة 
log 8 = 3‏ 


الأساس - الأساس فإن الحل الصورة الأسيت 8 = 23 


أي أن 4- = × 

5 اللوغاريتمات 
© المتباينة الاسية 3 
إذا كان 7ظ < *ط فإن ر < × بشرط ظط أكبر من 1 
إذا كان 7ط < *ط فإن ر > × بشرط ط أصغر من 1 


logp x = y logy e 
10810 <1 
9» عند عدم وجود اساس تع‎ 


مثال 7 أوجد قیمت اوغ دو 


مثال 3 إذا كان 9 > *3 فإن قيمت × هى 
 d)x =3‏ 2<2(ء 2< b)x‏ 9 >2 
الحل 
2 > 3*3 جد 9> *3 
%52 


5 
يي 


0 
الحل 
log10 - 3‏ = 1000ع10 © 
222 21081078 يها = 0,01ع108 © 
log, 64 = log, 43 = 3‏ © 


x 5‏ 
مثال 4 إذا كان 125 > (2) فإن قیمت × هى 
dx =3‏ 2-3 يبرع 2-3 8203 ESS‏ 
الحل 


عماد الجزيري 


ااا ا 
23 


a) -4 b) -2 62 0( 4 


© التحويل من الأسية إلى اللوغارتمية و العكس 


7 التحويل من الصورة الأسية إلى الصورة اللوغارتمية 


7 التحويل من الصورة اللوغارتمية إلى الصورة الأسية 


3 logy, 1 > 0 00 
logy, b =1 
= logpb* =x 0 کر‎ 


مثال11 حل المعادثت 5 رع10 + 3 ,ع٥1‏ = × رعه1 
الحل نستخدم قانون جمع اللوغاريتمات 
X 5)‏ 3)يع10 = log, x‏ 
نحذف اللوغاريتم من الطرفين لينتح 
x=15‏ 
مثال12 حل المعاد لت 2 وع10 - 3 و2108 = × وع10 


© جمع اللوغاريتمات 
xy‏ م105 = تزرع10 + log, x‏ 
2 لوغ جمع - لوغ واحد ضرب 


مثال 8 أوجد قيمت 9 + 3 log27‏ 
الحال نطبق قانون جمع اللوغاريتمات 
Xx 9)‏ 3)ج1082 ع 9 log27‏ + 3 جوعه1 
1= 27 ج1082 


log x = الحل 32-1082 يع10‎ 


9 
3 و8 = x‏ وع10 


58 9 
© طرح اللو 5 =< = 
مثال 13 حل المعادلت 2 = × وع10 
8b (Og = logy ~‏ 1 
الحال لابد من التحويل إلى الصورة الأسيت 
2 لوغ طرح - لوغ واحد قسمہ داه 
x=9‏ 
مثال 9 أوجد قيمت 4 م108 - 1087100 حل المتباينة اللوغارتمية 
الحل ككذ gs 100 - logs 4 = log;‏ 


logg 52 = 2‏ = 25 وع10 
التحويل إلى الصورة الأسيح 

إذا كانت المتباينة 
تجتوي على اللوغاريتم في 


مثال 10 إذا كان 1,5849 = 3 روه1 و 2,3219 = 5 يعه1 
أوجد قيمت 45 رعا » د روها 
الحل نحاول تحليل العدد 45 إلى 5 و3 نجد أن 
5 - 3×3×5 وبذلك يصبح المقدار 
X 3 X5 =‏ 3 و108 = 45 وع10 

نستخدم قانون جمع اللوغاريتمات ثم نعوض 
9 - 1,5849 + 1,5849 = 5 يو108 + 3 log 3 + log,‏ 

= 7 


الحل حيث أن اللوغاريتم في طرف واحد نحول إلى أسيّ 
8< جد 23 <ير 


25 
log 25 -29‏ ج log2‏ 
مثال 15 حل المتباینت 6 ع٥1‏ - 12 ,ع٥ا‏ > × ع٥ا‏ 


الحل نستخدم قانون طرح اللوغاريتمات 


log» 52 - logر‎ 32 = يع210‎ 5 - 3 
= 2)2,3219( - 2)1,5849( = 4 


© طرق حل المعادلات اللوغارتمية 


بطع 


12 
log, x > log, 


نحذف اللوغاريتمات من الطرفين 


Xx <2‏ 
ذف 3 3 5 “ ھ اميا 
حذف اللوغاريتم من التحويل إلى الصورة الاسير وحيث أن مجال اللوغاريتم هو 
الطرفين إذا كانت المعادلت | إذا كانت المعادل3 تحتوي i‏ 
> 
تحتوي على اللوغاريتم في على اللوغاريتم في طرف 7 
فإن 0 < × <2 

الطرفين واحد 

عماد الجزيري 


مؤّلف كتاب المعاصر 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


تجميعات 1436 


تجميعات 1437 


090 ماناتج المقدا‎ 
ماناتج 5 © إذا كان 9 < 2+*3 فأي الأتي صحيح‎ © 
logg(x + 1) + logg x - 2logs(x + 1( 
EAS DEST OFS OSI a( 1٥ع کے‎ b) logg x 


© ماهى الصورة المختصره للمقدار 
x - 4logg y + 21872‏ وع10 3 


© logs - © logs x 


وجد قيم (0873) 2م10 - )“£7 !)ھ10 


b(log 2213 3 01‏ | #ديوهه! a)‏ ا )0 د a) log;‏ 
1٥4 5 = 1,16‏ , فإن 1٥,100‏ هو 2رر 3× e) logs d) logs‏ 
a 2 b) 4 6‏ © اذا کان 5 
@ أوجد قيم3 99 3108 5 - 3 يهه1 و ۾ = 5 يوه! أوجد قیمت لد روه! 
2(a-b) 58 56 2‏ (0 0 3 رم 2 
© أوجد قیمت 5661/36 9 . : 4 


© أوجد حل المعادلت © ماقيمت × في المعادئت × = 16 وع10 


x = 108 27 - 3‏ و2108 
d) 2‏ 9> 9( 


4 اة وها 


© ما ناتج 3108227 — yJ‏ و5108 + E log x‏ ا 5- a)‏ 
8ا xy ١ 0( log 02 a)‏ ووه151 a)‏ © حلا وم ×3 ر8٥1‏ = (4 - 22) رع10 هو 
و 7206 7 2 a)4 b)‏ 
© إذا كانت 27 -1-*3 فإن قيمق × هى © مستي رن د 
bx=3 |[d0(x=1 d)x=1‏ 4ع (ه 00 a4 IE‏ 
ر 
کر 
مفاتيح الحل ا 
12 | 13 


عماد الجزيري 


9م داف صب امار 
25 


© المصفوقات و المحددات 
© ضرب المصفوفات 


يمكنم ضرب المصموفات بشرط 


© رتبة المصفوفة و عناصرها 
عدد أعمدة الأولى - عدد صطوف الثانيخ 


رتبت المصفوفتّ عدد الصطوف م7 × عدد الأعمدة م مغلا 
عنصر المصطوفر” يتم تحديده برقم الصف ثم رقم العمود 
کو نه عه 1- 2 5 
متلا المصطو B=‏ 
ردبي في | ` م 
هو 3 × 2 لأن عدد الصطوف 2 وعدد الأعمدة 3 
العنصر 027 يعنى العنصر الموجود في الصف الثاني 


الثالث فيصبح 4 = وره 


وصطوف الثانيت 3 


الأولى 3 وصطوف الثانيي 2 


وتكون المصفوفت الناتجت من رتبت 1 × 2 


8<1 × »۸42 الضرب ممكن لأن أعمدة الأولى 3 


1و8 × 423 الضرب غير ممكن لأن أعمدة 


تساوي مصفوفتين 
وت دن إستسر امتدضة تة | ملد ردنت |2 ا ,2] 
مثال 1 2 1 = |4 Ê‏ ت 
1 اول يتم اذ الصف الأول فى ١‏ الا 
الحل كل كك يكاظرة متساوية الحل اولا يتم ضرب ول في العمود الأول 
9= 2 2-35 
قحك :روات 1 | 5/110 1- 


XXXX 


عند جمع أو (طرح) المصطوفات من نفس الرقب 
من جمع أو (طرح) العناصر المتناظرة 49 

" عند ضرب عدد في مصموفنٌ يتم ضربه في جميع 
عناصرها 


1 2 


دم 2353-2330 


XXXXX 


كا 


2و اميه 2032-0 


XXXXX XXXX 
ا‎ e -5 6 - | 
0 2|3 12|]-3| 4 0 | مثال 2 أوجد ناتج‎ 
-4 1 
22+31 20 1 : 000 
-1x2+5x1 الحل يتم ضرب 2 في جميع عناصر المصطوفة الأولى‎ 
ويتم ضرب 3- في جميع عناصر المصطوفة الثانيم‎ 
0. 4 -10 12 -6 3 
6 8 4 -12 0 
-8 2 9 24 
-16 15 
6|]|ع‎ 4 
1 -22 
عماد الجزيري‎ 


و متشكتب سس 
0 


مجموع الأقطار الخرعيز 
(1x1x5) + (1x0x4) =8‏ + (1 ا 3< 1) 
مساحت المثلث ‏ 2,5- |[(8) - (2]03 


© المحددات 
طريقة فك المحددة من الدرجة الثانية 

»ام - (ax)‏ = |[ 
9 النظير الضربي للمصفوفة 
يكون للمصطوفت نظير ضربي إذا كانت قيمت 
المحددة لها + صمر 
هقلاً المصفوفة [؟ |١‏ ليس لها نظيرلأن قيمت 
المحددة - صطر 0 = (6 x3) ¬ (1 x‏ 2) 


مثال 4 أوجد قيمت المحددة أ ٤‏ 
الحل 06- = (5 × 4) - (3- × 2) 


طريقة فك المحددة من الدرجة الثالثة 


نكرر العمود الأول والثاني ثم نجمع الأقطار الرئيسيت 


والأقطار الفرعيتّ ونطرحها 
/ الات ا 
مثال 5 اوجد نات |0 0 2 المصضوفت 1 يكون نظيرها الضربي هو 


ط- d‏ 1 
ا المحددة 


الحل 


مجموع الأقطار الرئيسيت 
x4) = -8‏ 2 > 1-) + (1 ا 0< 3) + (5 ا 0 
2 
0 2 
4 1 
مجموع الأقطار الفرعيت 
(3x2x<5)+ (1 x0x 4) + (-1 x 0 X1) = 0‏ 
التاتج 38- = (30) - (8-) 


© مساحة المثلث 


المثلث الذي رؤوسه (/,ء) و(0 ,©) و(0,52) تكون 
المساحت هى 


م 


تدريب إذا كانت المصطوفة | 


b 1‏ |1 5 
لیس لها نظير فماقيمم × 


d 1‏ 
1 7 | 2 
مثال 6 اوجد مساحت المثلث الذي رؤوسه هى 


)0,0( و(3,0) و(1,2) 


الحل 


1 


1 1.2.11 
ا 2 


3 0-3134 
4 5 OT 

مجموع الأقطار الرئيسيح 
(1x0xX1) + (2x1x0) + (1x3 X1) =3‏ 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


تجميعات 1437 تجميعات 1435 


a EE ET 
E قإن‎ 5 0 5 -1 

4 2 2 | 4 b) -4 c) 94 

[م + مآ LETE‏ جاة 


© ما النظير الضربي للمصطوفر 

1 إو 4ا يم 

رةه | كه ليه" 

0ه OLE‏ له اه 
a‏ 


5 5 5 #1 
© أوجد مساح المثلث الذي رؤو: © إذا كانت المصضوفة |5 ”ر *| ليس لها نظير 
فماقيمي × 
b(-2,8) , (4,12‏ ,)0,0 
ی ا < d)‏ که ٗ b)‏ ‫ لم 
b) 0 0 22 0( 12‏ 4 تھ ]ء1 3] إذا ڪان ذلك 
2 


51 5 0 
© إذا كانت 1 ٘2 4 ]=4 ]3[ رم ۹ ]2 
2 6ا [3 2- S$‏ 6 12 
ماهى العمليت الجبريت التي تتم على ۸,8 لينتج 78 ١‏ الضرب غير معرف(٠‏ 


2 


a A+B b) 8+8 c) A-B d) A+ 2B 


4 


|] 7] 6] 5] 4 | 3 |] 2] 1 | 
اك فك اسك‎ ED افك‎ EEE EE ESE EDE 


عماد الجزيري 


لعا داف کت امار 
28 


المتتابعة الحسابية 
© الحد النوني للمتتابعة الحسابية 
المتتابعي الحسابيي هى مجموعني من الحدود المرتبت 
بشرط أن الغرق بين أي حدين متتالين هو مقدارثابت 
* المقدار الثابت يسمى أساس المتتابعت ورمزه 0 
» الحد الأول في المتتابعت هو ره 
" الحد التوني للمتتابعي هو ,به 


6 هورتب نأي حد 


الحد النوني هو (n - 1( xd‏ + يه = an‏ 
مثال 1 أوجد ١‏ ژاني عشر في المتتابعز 


147101 
الحل 12- 4 


ل ر 


)12-1( 23 - 4 


01-1 + 


مثال 2 اكتب صيغت الحد النوني للمتتابعت 
ان LO; O OE‏ 
2- = 4, 10 د يه 
(n —1) xd‏ + يه = an‏ 
(n - 1) x (-2)‏ + 10 
12-7 - 2 +2 - 10 


الحل 


© الأوساط الحسابية 


كل حدود المتتابعنّ الحسابيي أوساط حسابيي ماعدا 
الأول والأخير ولتعينها لابد من إيجاد قيمت 4 
الحد الأخير - الأول 
TT‏ 
مثال3 ماهى الحدود التي تصلح أن تكون أوساط 
حسابيت بين الحدود 
م ا 


a) 2,5,8 b)3,6,9 c)4,7,10 d)5,8,11 


الحال 3 أوساط + الأول والأخير 


عدد الحدود كلها هود 
i= 03‏ 
GE E‏ 2 0-2 
نضيف 3 إلى الحد الأول كى نحصل على الأوساط 


4,7,10 
© مجموع حدود المتتابعة الحسابية 
يمكن جمع عدد + من حدود المتتابعي الحسابيي 


0 
Sp = 3 2a + (n¬-1)d) 


n 


Sn = > 1 e) 


مثال 5 أوجد مجموع أول 20 عدد فردي 
الحل 
الأعداد الفرديت هى 


d=2 ,n=20‏ , 2-1 يه 


20 
0 = (2 × 19 + 2) 22 = ووو 


مثال 6 أي مماب 
d)5,8,11‏ 
الحل 
المتتابعت الهندسييّ هى 2(3,9,27 
لأن كل حد يتم ضربه في 3 ليعطي مابعده 


© الحد النوني للمتابعة الهندسية 


û, =a T1 
مثال 7 اوجد الحد الخامس في المتتابعت الهندسيت‎ 
A;8; LO ممعم ةنع هعور‎ 
عرو كاير‎ E الحل‎ 
= 4۰ )2(4 = 4016 = 64 
عماد الجزيري‎ 


50 مؤلف كتاب المعاصر 


مثال 11 أوجد مجموع حدود متتابعت هندسيت 
مثال 8 أي ممايلي هو الحد التوني ..... ... ,3,9,27 


لانهائيت حدها الأول 15 وأساسها د 
a) 3" Da 09 d3n‏ 


الحل نستخدم طريق التجربت ونعوض عن 0 ب1 ثم 2 /) الحل دحك 6 

2 د15 15 _ 

نجد أن د هو الحل الصحيح لأن لو عوضنا عن 0 ب 1 a T1390‏ 
7 27 


ينتج 3 ثم نعوض عن ۸ ب 2 ينتج 9 ونعوض عن 0 ب 3 
k¬-1 ê‏ 
ينتج 27 مثال 12 أوجد (£) 2,2 


الحل عند وضع 1= ۸ تحصل على به 


حدود المتتابعة الهندسية 


11-1 
عدد م من حدود المتتابعي الهتندسيت 2= (2)2 ديه 
1_ 
3 
مثال9 أوجد نا 8 7ك کے کے 
2 1 تن 
الحل 2 -م 2 3 1-3 


62- 
2 = کک = 


1- © العدد الدوري 


يمكن كتابة العدد الدوري في صورة كسر إعتيادي 

كمايلي في المثال 
أكتب 0,12 في صورة كسر إعتيادي 

0,12 = 0,12121212121212 


0,12 + 0,0012 + 0,000012 + ٠... 
وهی متتاب ی7 ههن الى ده حدها الأول‎ 


© المتتابعة الهندسية الغير 


هناك نوعان من المتتباعات الهندسيثة الغير منتهيض 
" المتتابعت الهندسيتٌ التقاربيتة 1 > >١۲‏ 32-1 


" المتتابعت الهندسيت التباعديرّ 1 < 7 أو1- > م 


مثال 10 أي المتتابعات الأتينّ تقاربيز 


01 0,12 = يه 
a 0,12 12 11‏ 
gr e ee ee DT‏ ي2,1 (6 کا ص حر ترح 0 5 
مده ,50— ,10 ,5 - d)‏ اا E‏ ر 
الحل © مفكوك ذات الحدين دق م 
المتتابعت التقاربيت هى (ه لأن أساسها ‏ = 7 ودين 
عدد حدود الممفكوكت هو 1 + 7 2 


أي حد رقمه 7 من حدود المفكحوك هو 


م 77 رن 
مثال14 أوجد الحد الثالث في مفكوك 4(5 + ×) 


© جمع المتتابعة الهندسية إلى مه 
يمكن جمع المتتابعي الهندسين التقاربيي إلى » من 
الحدود بالقانون 50-2 

r 


الحال الحد الثالث هو 
5c2 (x) (4)2‏ 
03 = 16 ۰×30 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


© في المتتابعين ممع وك ,48,1632 
ما هو الأساس 
a) 2 b) 3 04 2‏ 
© ماقيمة (1 -2,1-3)23 
a) 5 b) 0 60 125 d) 0‏ 
© أوجد الحد قبل الأخير في مفكوكت 


تجميعات 1437 ” 


© مارقم الحد الذي معاملث 56 في مفكوت 


a) 3 b) 4 0 5 0( 6‏ 
© متتابعةهندسينّ مجموع حدودها الثلاثة الأولى هو 


6 ومح ٫د‏ الثلاثيّ التاليت هو 702 كم يكون 115 
أساسها 5 + 6 
27 0 2 لازم = a‏ 
b) 5x cx d) 25x2 27 3 6‏ ۽ a‏ 
© ماقيمم (1 - 8 6 5 25 
E 5 01100 0 0‏ 
© متتابعت هندسيي © صيغت الحد النوني للمتتابعت الهندسيق الأتيز 
27 9 5 
og e‏ 8,6,7 أوجد حدها ١‏ ... ... ,5,10,20,40,80 و 


N b( 
ay د‎ 287 

© الحد رقم 100 في المتتابعت +1 تكافن 
sa...‏ و 99,16,23,30 a) Yk‏ 
e) F1 VF a) 260 b) 340 ce) 650 | d) 702‏ 

فاربيي 

© متتابعت حسابية ... ... ... ... ,43,39,35 

فإن العدد 7 يكون الحد رقم 2( 1= ف a)‏ 


k-1 1-1 
اعددلن‎ 5 9 26 a) 8 b) 90 6 10 d) 11 


12| 11| 1| 9|8 |7| 6 ]5 | 4 | ل ة‎ | 
b d 


b 8 3 a 8 0 3 b 5 0 


© قيمة الدالة عند نقطة 
مثال 1 إذا كان 4 + ×5 = (2)/ أوجد (2)/ 
الحل يتم التعويض عن كل 2 = × 

لتصبح الدالت 14 - 4 + (5)2 = (2)/ 


f )20( أوجد‎ f )×( = ×7 - 5× مثال 3)2 کان‎ 
f (2a) = )2002 - 5)20( 1 
f (2a) = 4a - 10a 


لذلك نعوض في الد الت الثا 
0 = 1+ 32 = (3 


@ درجة وحيدة الحد 
هى مجموع الأسس فوق المتغيرات 
مقلاً درجت وحيدة الحد 541:3 هى 7 


© درجة كثيرة الحدود 


هى درجت أعلى وحيدة فيها ويسمى معاملها بالمعامل الرئيسي 


متلا درجت كثيرة الحدود 
الدرجت 3 والمعامل الرئيسي 7 


© تبسيط العبارات الجبرية 

عند ضرب الأساسات المتشابهت نجمع الأسس 

عند قسمت الأساسات المتشابهت نطرح الأسس 
صثقّلاً عند تبسيط العبارة (6-بر5عر2-)(3برة-2) 


نضرب العدد في العدد وفي الاساسات المتشابهت نجمع 


3-6رو5 +3 (7-) 2 


الاسس 


تلك - 3 ر142 


7x3 + 4x2 - 5x +27 


5a3 200 B3 Em 
pt هو‎ AGB متلا تبسيط العبارة‎ 
العمليات على كثيرات الحدود‎ © 


* عند جمع او طرح كثيرات الحدود نجمع 
الحدود المتشابهيٌ فقط 

* عند الضرب نستخدم طريقة التوزيع وعند 
ضرب الحدود المتشابهت نجمع الأسس 

عند القسمت محاولت التحليل أو أخذ العامل 
المشترك ثم التبسيط بسطاً مع مقاماً 


مثال 4 بسط العبارة (3 + ×7 - 3:2) - (1 + ×2 - 5×2) 


الحل يتم توزيع الاشارة السالب على القوس ثم نجمع 
الحدود المتشابهر 


5x2 - 2x +1 - 3,2 + 7× -3 = 
2x2 + 5x -2 


3)4 + 6× - 2( العبارة‎ 
2x5 + 3x* - 2 


1= يوقت زوز 


اجک 


-1()5x7 +1( الحل‎ 
$ 2-6 -1 


ا 
© العمليات على العبارات || 


العبارة النسبيي تكون مكونه من بسط ومقام وذ 
غير معرفتّ عند القيم التي تجعل المقام - 
مثال 7 ماهى قيم × التي تجعل الدالت غير معرف 
2+3 
OS TDG)‏ 
الأعداد التي تجعل المقام - صطر هى 25- 
لذلك تكون الد الت غير معرفت عند 22:5- 


الحل 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


1 0+1 1 02-1 
0-1 1 عاد جه 1421م اكيز 


5 2-5 
متال 8 العبارةت تكون غير معرفةّ عند اوو 
ل ۹ 2-25 2 a—~1+a+1 2a‏ 


الحل يكون المقام - صفر )1+ (a-1)(a +1) (a-1)(a‏ 


هه عند ضرب أو قسمتٌ العبارات التنسبيت لابد من 
التحليل بسطاً ومقاماً ثم الحذف 
16c‏ +طته25 
8c2 5a2b7‏ 


الحل نختصر 03 مع ”ى ويبقي د في البسط 


×2 - 25 = 0 ددد‎ )× - 5()x + 5( = 0 


×x=5وأ‎ x= 5 


مثال 12 بسط العبارة الأتيۃ 
وبذلك تصبح العبارة غير معرفت عند [5-,5] 
نختصر 54 مع 57 ويبقى 53 في المقام 


نختصر > مع 22 ويبقى »ع في المقام 
نختصر الأعداد مع بعضها ليصبح المقدارهو 
2 50202 


c“b3 دهم‎ 


1 . ) .,آ هو المضاعف المشترك الأصغر للمقادير 
عليه يجب تحليل كلاً منها إلى عوامل ثم 


5 


n5 n?-6n 


2-6 n3 
الحال نأخذ العامل المشترك ونختصر‎ 


n n(n-6)_ n 1 


مثال 13 أوجد ناتج 


مثال 9 أوجد //[.) .1 
102 تنود ولس 2 
الحل نقوم بتحليل الأعداد 20 5 1 


11-6 18 n8 n2 
2 10135 0 
كد]| 5 | 5 ات‎ |] 0 
O 3 |1 3 2 
2 2|1 |1 | 2 
1 كه‎ 4 


L.C.M = 2.5.2.3x3y*z 


* عند جمع وطرح العبارات النسبيت لابد من توحيد المقامات 


35 0 نت 2 5 
متال 10 تبسيط العبارة @ Dib.‏ هو assesses‏ 
الحل لتوحيد المقامات نضرب المقدار الثاني في ا2 
22 1 3 
Zab a 2b‏ 
3-2 _ 
2ab‏ 
مثال 11 أوجد ناقحع + +4 كك 
و ت 0-1 0+1 


الحال نضرب الحد الأول في (1 - ه) 


ونضرب الحد الثاني في (1 + 0) 
عماد الجزيري 


نا ماه عب ممم 
33 


© عدد الجذور المركبة 


© نظرية الباقي هو نفس درجت كثيرة الحدود 


صقلا عدد الجذورالمركبت لكثيرة الحدود 
3x* — 5x2 +7‏ 

الحل عدد الجذور المركبن هو 4 

© تركيب الدوال 

إذا كان (×)9 ,(×) f‏ دالتين فإن تحصيل دالتين هو 

f(g(%))‏ = «هم)(روه) 
ونحصل عليها عن طريق التعويض بالدالة )و داخل 
الدالت (×) ر 


> إذا قسمت كثيرة الحدود (×) f‏ على + - × فإن 
باقي القسمت هو f )٣(‏ 

مقال 15 إذا كانت 3 - × + × = (2)/ فإن باقي 

قسمہ (×) f‏ على 1- × هو 


a) 0 20-1 04 0011 


الحل لايجاد باقي القسمت نعين 12-3+ 13 - (1) f‏ 


7 
ملحوظة مثال 18 إذا كانت 1+ ×2 = 00و ,5×7 = 0 / 
يكون ۲ - × عامل من عوا جدود إذا أوجد (09()2]) 
كان 0 = () f‏ ر الحل نعوض عن الدالت (×) و داخل الدالت (») ۶ 
f )g)x(( = 5)2x + 1 =‏ 
مقال 16 أحد عوامل كثيرة الحدود 6 + ×7 - 5(4x2 + 4x + 1) = 20x2 + 20x + f‏ 
b)x + 1 02-2 001‏ 0-1( 


الحل نستخدم طريقت التجريت 
نعوض عن 2 أو1 - أو 1 = × ونراقب أي منها سيعطي 
ناتج صمّر 


إكنزكانت = (0)و , 4×7 = (٭) f‏ 


f(1) =13—-7(1) +6 =0‏ 
هذا يعني ان العامل هو 1 - × 


© الأصفار الحقيقة للدالة 
متال 20 ((8-,6) ,(1- ,3) ,ل 
})3,4( (25:6) 17 5-5 9 
اوجد (×) ٥9‏ 
الحل نبدأ من عنصر × الموجود داخل (0)7 ثم نذهب 
للدالت () ۶ 


عدد الأصطار الحقيقت للدالت هو عدد نقاط تقاطع 
المتنحنى مع محور× 


متال 17 كر عدد الأصطار الحقيقت للدالت المرسومت 


9)1) =7 ه‎ f۴)7( =2 


22 23 04 001 
9)-5( =6 ¬ f)6( = 8 1 2 


الحال عدد الأصمارهو عدد 
نقاط التقاطع مع محور× 
وبذلك يكون عدد الاصمار 
هو4 


د غير معروف = (4)/ر د 9)3(=4 
| وبدلك يڪون ناتج التحصيل هو 
3 (8- 0-5 ,(1,2-) 


=8 


لايوجد 


عماد الجزيري 


باصم 


© المعادلات والمتباينات الجذرية 


لحل المعادلة أو المتباينت الجذريت نضع الجذرفي طرف 


واحده ثم نربع الطرفين لنتخلص من الجذر 


2-7 +2لة 
الطرفين 9 = 2+ x‏ 


x = 7 0 
NSA 


الحل بتربيع الطرفين 16 
3x < 8‏ 
Xx >6‏ 
© مجال الدالة كثيرة الحدود 
المجال هو ۸ 


مال © أوجد مجال الدالت ‏ 5-2 + 2+ = ()6) 


الحل المجالهو ۸ 


9) مجال الدالة تحت الجذر التربيسي 

نضع ماتحت الجذر > 0 
مقال 69 أوجد مجال 8 + ×2/ = 20) f‏ 
الحل 0 < 22+8 


2x < -8 
Xx > -4 


مجال الجذر التكعيبي هو ۸ 


كثيرة حدود 
© مجال الدالة الكسرية -- 
ڪٿيرة حدود 
| أصفار 
3-2 


مقال 9) أوجد مجال الدالض > 
الحل أصطار المقام 1 


00 me 


أي أن 3 = × 
المجال هو [3) - ۸ 


Vx +2—-7 =0 المعادلت‎ 


© مجال الدارع فة حرو 


کش رعسم ف چو 


32-5 


مثال 26 أوجد مجال الدالت کد = (2)/ 
الحل 0> 4 - عر 
4< 

© معكوس الدالة 

ا.. استبدال («)/ بز 

|ا. استبدال 1 ب« والعڪس 

ااا. نضع ر طرفاً لوحده 
متال 27 إذا کان 3 + ×2 = (×) / فإن (1)0-/ 
الحل 3+ ×2 = ر استبدل (*)/ بلا 


3 +27 = × استبدل × بډ ل 
2y =× -3‏ جعل ر طرفاً لوحده 


0-3 
2-2 
تج ودر 
کک 
© متو ر في الدالة 
متوسط معدل التكه ر للاك ])۶ في الضترة [,0] هو 
a)‏ 


مقال 28 أوجد متوسط معدل الت رلا 
f = 2 + 5‏ في ,1م 
الحل 
f(2)=4+5 =9‏ 2 


f(D =1+5=6‏ 
5 د 9-6 _ £(2)-f(1)‏ 
المتوسظ هو ج رر إو 
مقال 29 أوجد متوسط تغير الدالت للدالت 


3 + 2 =( هي [1,3-] 


الحل 
f(-1) = /2(-1) +3 = ۷/1 =1‏ 
3 - ا = 3 + (2)3/ = (3)/ 


(3)1 _ 3-1 _1 


المتوسط هو ر 3-0 


عماد الجزيري 


e 


© العدد المركب ط: + 0 


العدد التخيلي 
اعد التديلي يسمى 3 الجزء الحقيقي 0 الجزء التخيلي 
: < عند تساوي عددين مركبين فإن الأجزاء 
8- 5 
الحقيقيت متساويت والأجزاء التخيليح متساوية 
2 مثال 32 إذاكان :25 - 6 = زز5 + 34 


أوجد قيمت ط , 3 
الحل الجزء الحقيقي - الجزء الحقيقي 
2 - 4 ++ 6 = 306 
الجزء التخيلي - الجزء التخيلي 
5--<م جه 25- = 5b‏ 


الناتج هو 1 - 
إذا كانت 0 زوجي لايقبل 

القسمت على 4 
i18 = -1‏ 


< عند جمع وطرح أعداد مركب نجمع الحقيقي 
مع ا لحقيقي وال لتخيلي مع ١‏ 1 لتخيلي 


متال 33 أوجد ناتج 27 - 7) - (51 + 3) 


الحل 2 + 7 — 5i‏ + 3 
7i‏ + 4- = 
> عند ضرب أعداد مركب نستخدم طريقتَ 


التاتج هو 1 الناتج هو 1 
إذا كانت 0 فردي فتنطرح اذا كانت ١‏ فردي ند 
منه 1ويكون العدد المتبقي || 1 ويكون العدد ١‏ تب 
يقبل القسمت على 4 يقبل القسمتّ على 4 
مقلاً 1= 21 مقلاً 1- = 23] 


التوزيع 
مواقيمة 20 +5901 +2( 
S$‏ کر 
74 


(2 + 5i)(1 + 20 


0 و 2-10 


متال 30 حل المعادلت 0= 4+ x2‏ 
الحز @ المعادلة التربعية 
بأخذ /+ للطرفين 4 ع ذير المميز 400 - 2ط يستخد م ھی تحدريه : 


21+ -1-/20+ = ها = × المعادليٌ التربعيت كمايلي 


4 
متال 31 ماقيمت -3:-١05:‏ لو الناتج عدد موجب مربع تكون الجذور حقيقة نسبية ج 
الحل 5 = (1-)15- = -15i2‏ لو الناتج موجب غير مربع تكون الجذور حقيقة غير نسبية | ى4 - 2م 

لو الناتج صفر تكون الجذور حقيقة متساوية چ 


لو الناتج سالب تكون الجذور تخيلية مركبة جا 


8 دوال التغير 
© التغير الطردي 


إذا كانت ر تتغير طردياً مع × فإن ‏ #7 = ر 


k ۴‏ 
إذا كانت ر تتغير عكسياً مع × فإن - - ر 
0 


حيث ) عدد ظَيد 


هثلا کر أو = xy‏ 
© التغير المشتر 16 
إذا كانت ۷ تتغير مشترك مع × و2 =k‏ 


حيتث ٠‏ عدد ثابت 


© التغير المركب 
إذا كانت ل تتغير طردي مع × وعكسي مع 2 فان 

_ 

و 


حيث ٠‏ عدد ثابت 
متال 35 أي العلاقات الأتيت فيها تتغير ر طردي مع × 
وعڪسي مع 2 
d)y =‏ 
الحل 

العلاقت الصحيحت هى کے = بر 
مقال 36 إذا كانت × تتغير عكسياً مع ۷ وكانت 


5x 
حك تررم‎ b)y - 2 


#IN 


C)yx =5 


0-× عندما ۷-4 أوجد×عندما ۷5 
الحل 
4= رە 20 = x‏ 
x= >< 5‏ 
حيث أن العلاقت عكسينّ نتحرك مع السهم 
x4‏ 20 
x= =‏ 


2 16 


@ خطوط التقارب للدالة النسبية 2 = ))۶ 
» خط التقارب الرأسي عندما يكون المقام - صطر 
»- خط تقارب أفقي حسب درج البسط والمقام 
© إذا كانت درجت البسط أكبر من درجت المقاملا 
يوجد خط تقارب افقي 
© إذا كانت درجت البسط أصغر من درجت المقام يوجد 
خط تقارب أفقى هو 0 = بر 
© إذا كانت درجت البسط - درجي المقام يوجد خط 
معامل أكبر أس في البسط 


07057 ا د عام ا ے 
لج 3 معامل أكبر اس في المقاء = 7 


5 
متال 37 خط التقارب الرأسي للدالت 0 = f0‏ 

هو 

5 

d)x =2‏ 0= توه >= a) x = +2 b)y‏ 
الحل 
خط التقارب الرأسي عندما يكون المقام - صطر 

أن 2 ع يب 4=0- 7× 


مال 38 خ رک الأفقي للدالما يسيج = (20) f‏ 
5 


x = +2‏ ره 


حيث أن درجت البسط - درجت المقام 
فإن خط التقارب المْمّي هو 
معامل أكبر أس في البسط 
معامل أكير أس في المقام ا 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


© ما أبسط صورة لاعبارة النسبيت 


تجميعات 1437 ٠١‏ 
4 و7 قي e21‏ 
© المضاعف المشترك الأصغر ./ا. ©. ا 2-5 ` 22-25 
3 23 
ثيرتي الحدود 4×2¥6,20×3¥5 0 x(%+5)‏ 
4x2 y‏ (ه b)20x3y6‏ 20° 8 قشت e) "١‏ 
x 243‏ 


© إذا كانت 1+ 2× = (2)/, 3 - ×= (9)2 
ماهى النقطيّ التي تجعل (6) (/90) = (:)(09]/) 


ادو کے = ور 


22-5 


a) R-{5} b) 8 9 


=1 b)x = -1 
× - 1( إذا كان 8 - 42 > قيمي‎ 
2ك يرزة‎ dx = 2 1 ) 5 © 
a) 4x2 b) 4x -8 
1435 تجميعات‎ 0-7 


تجميعات 1436 


© أوجد متوسط معدل التغير للدالت 
f(x) = x? - 32-4‏ 
في الفترة [3,5] 
a) 3 b) 4 06 0( 6‏ 
© أي ممايلي عامل من عوامل كثيرة الحدود 
x3 - x? + 2x +4‏ 


© أي ممايلي ليس عامل من عوامل كثيرة الحدود 


سو 
a‏ 2 
3(8 


5 
کک‎ 
ا‎ x —-2 (d 


dx +2‏ 2-2 ه| 2+1 (6| a@x-1‏ © في أي المترات الأتي ال 
© ما مجال الدالۃ 6 - ×۷2 = () f‏ 6-6 - 2× = 


d) [9,10]‏ ]8,9[ )° 8ک امد 


a R-{5} DDR O56 VURE 


© أي ممايلي لاينتمي إلى مجال الدالت 
f) = N4 - 2x‏ 
b) 3 e) 0 2‏ 


© أوجد متوسط معدل التغير للد الت في الضترة 
[3-,5-] 
f )x( = ×* - 62‏ 
a) -224 b) 115 0-0 d) 5‏ 


مفاتيح الحل 
1 2 3 4 5 6 7 8 3 10 11 12 
ود ود جاع و ع عار عه ع وح و اماه 


ساد :نبریري 


و مود كدب امعم 
38 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


4x ۹‏ 
© خط التقارب الأفقي للدالت 


تجميعات 1437 216 = YJ‏ 
dx =2‏ 0= تبره - رط 2+ = a) x‏ 
© إذا كانت × تتغير عكسيا مع ۷ وكانت 
© توجد للدالر 8 - ×2 = ل قيم3 صغرى 
في [3,5] هى 

a) -6 b) -8 20120 d) 2 


2-=× عندما 2 -لا فماقیمت لا عندما 6 =× 
a) -1 b) -4 © 1 d) 2‏ 
X,Y ¢‏ في المعادلت 2 = * هى 


طرديه (0 مركب (ھ مشترڪ 


ارشاد للحل 
ا توجد للدالة قيمة عظمى أو صغرى في 
' [5, »] عند بداية ونهاية الفترة أو عند 
؛ النقاط الحرجة إذا كانت تنتمي إلى الفترة 


© ما قیمت 7 + 26¿ + 25¿ + 24¡ 
d) i‏ 00 1ت( 
© ماقيمت المميز للمقدار 
x? -5x+7 =0‏ 
b) -3 02 0( 0‏ 
© أوجد ناتج (:-4)(: + 4) 
b) 15 6016-12 016 +i‏ 
© أي ممايلي ليس حلاً لكثيرة الحدود 


x3 - 37x ¬- 84 = 0 
b)( -4 60-3 0( 7 


مفاتيح الحل 
1 2 3 4 5 6 7 8 
ووو د 


عماد الجزيري 


و متش عدب امام 
39 


متال © أي المعادلات الأتيت هو معادلت خط مستقيم 
زاويي ميله 30 
ar =30 bIr=3 66 -0 d)9 - 0‏ 
الحل المعادليّ الصحيحن هى ع 


متال © أي المعادلات الأتيت هو معادلت دائرة نصف 


قطرها 3 
bIr=3 606 - 3 006 = 0‏ 9-ع#(0 
الحل المعادليّ الصحيحي هى ط 


© المسافة بين النقطتين في المستوى القطبي 


مع المحور القطب 
هام جداً إذا كان (02 ,02)72 , (21)71,01 نقطتين في 
5 المستوى القطبي فإن المسافت بيتهما هى 
Fı? + ra — 2717 cos(02 - 6(‏ = 7182 

> 1 ال ©) أوجد المسافت بين النقطتين 

البياني للنقطيّ (7,6) عن طريق تغير اث )1,120( ,)230°( 

وإضافت أو طرح 180مع الزاويت 0 « 

(-r,0 +180) 
ل‎ E كل‎ 5 = 

8 ات کدوک ھے ماد دارو ت = (30 ¬ c0s)120‏ 2۰02۰01 - 12 + 22 

قطرها هو العدد 
> المعادلت زاوي = 6 هى معادلت خط مستقيم و 5 يكازنك 


زاوي ميله هو قيمث الزاوير 


5 


مقال (0 أوجد نقطت في المستوى القطبي لها نس 


التمثيل البياني للنقطن 


عت 5 
(3,60) الحل 2 = 20560 4 = x‏ 
3 
y = 4sin 60 = 4= 23‏ 
(5()3,300 (4420) © ]| ی س 
(120-,3) 09 (3,240)ن |) أي أن النقطت هى (2,20/3) 


الحل 
الحل الصحيح هو > لأنه تم تغير اشارة ۲ 
وإضافيت 180 للزاويز 


عماد الجزيري 


متش كنب سس 
10 


© القيمة المطلقة لعدد المركب 
© التحويل من الديكارتي إلى القطبي 


2ر + 2ل دم > 


> 80=tan +> 
4 


5د 0 -ج 


القيميّ المطاقة هى 2 + |z| = a2‏ 
مقال (۸ أوجد القيمت المطلقت للعدد ‏ 31 + 4 


|z| = ١/42 + 32 = 1/25 = 5 الحل‎ 


هام 
< نضيف للزاويت 180 إذا كانت النقطنّ في 


الربع الثاني أو الثالث 
N‏ نكيف للزاويت 360 إذا كانت النقطة تقع في 


الربع الرابع 


© الصورة القطبية للعدد المركب 
z= r(cos@ +isin 0)‏ 


حيث ۲ مقياس العدد المركب , 0 سعثُ العدد المرڪب 


مثال © العدد 1/2 + 2/ في الصورة القطبيت هو 58 


الحل ود هرد r= RF‏ 


2 
0 = tanî? 2 = tan 711 = 45 


12 


مقال (6 النقطة (2/ ,۷2) في الصورة 
b)(230) c)(2,45) d)(/2, 60)‏ 
الحل 


2 2 
z = 2(cos45 + isin 45) N2 +7 = (22 =2 


2 
9= a = tan 11 = 45 


1/2 
النقطت هى (2,45) 


مقال © النقطة (3,0-) في الصورة القطبيت هى 
1 1 
a) (3,9 Db) (35) Ö4) ® (05)‏ 
الحل 
r = 32 + 02 - 9= 3‏ 
وحيث أن النقطح تقع على محور × السالب فإن قيمت 
الزاويت هو 180 
تصبح النقطنّ هى (3,180) 


z= ês isin) مقال () سعت العدد المرڪب‎ 
a) 0 b) 30 c) 60 d) 7 


مقال © النقطة (1- ,۷/3) في الصورة القطبيت هى 


الحل 
2= 4 = 1(2-) + تقحل = r‏ 


1/3 
0 = 360 + 60- = 360 + سو =0 
التقطت هى (2,300) 


الحل السعتهى = 60 


عماد الجزيري 


ا ماه عب امعم 
41 


© تحويل المعادلة الديكارتية إلي الصورة القطبية 


نستخدم التحويلات الأتير 


0 ت- = x - 7005 , yJ‏ 
مقال © ما الصورة القطبيت للمعادلت 


x2 3ج‎ 
a) r? - 0 


ع 2م (ل 2-06 ?0)7 


3 
الحل نعوض عن 8 : 
(rsin9)2 = 3‏ -05 
3 = 720نزوةم — 00520 
بأخذ ۶ عامل مشترك 3 = (507120 
3= 7200520 


ک2 


0 = ۳ جج 20520 


© تحويل المعادلة القطبية إلي الصورة الديكارتية 
7 إذا كانت المعادلة في صورة عدد = ٣‏ نربع 


الطرفين ثم نعوض عن 2م ب ر + 7× 
متال 28 
ماصورة المعادلة 3 = 7 في الصورة الديكارتيز 
وات وميه فيز زا 3= مرجع( 
d) x2 + y2 = 3sin9‏ #روق 2 2 


الحل نربع المعادلت لتصبح 9 = ۲ ثم نعوض عن 7-2 
لتصبح المعادل ت هى 9= 7ر + 22 ( 


7 إذا كانت المعادلة في صورة عدد = 0 ندخل ۸») 
على الطرفين ثم نعوض عن ۵۸0٤ب‏ < 
متال © 
ماصورة المعادلت = 6 في الصورة الديكارتيز 
عدت = x+y =3 b() y‏ 


(x = 2y d) x7 + y2 = 3sin0 


الحل إدخل ۸») على طرفي المعادلت لتصبح 
tan Û = tan‏ و - 


لتصبح المعادلت ف 


اا 


7 إذا كانت المعادلة في صورة 0 = ١‏ نضرب الطرفين 


في ۲ ثم نعوض عن 2م ب 2ر + 2× 


مقال 9) ماصورة المعادلم 45176 = 7 في الصورة 


الديكارتيم 
x2 + y2 = 4x‏ (م Ax +y = 3x‏ 
4y‏ = 2ر + x2‏ (0 #روة = 9 
الحال نضرب الطرفين في ۲ لتصبح المعادلي 


r7 = 4rsinO0 
15110 عن ۲۶ ب 2ر + 22 ونعوض عن‎ 
لا بج المعاد لي هى‎ 
2 


52 


ر 


4y 


4 


سے بسجوهري 


مؤلف كتاب المعاصر 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


© نظرية ديموافر 
إذا كان العدد ‏ (15120 + S0ئr(co z=‏ 
فإنه يمكن إيجاد "7 من القانون 


z" = r"(cosnO + isinnO) 


تجميعات 1437 
© إذا كان 2 = × في الصورة القطبيت هى 
6ه = a)r =2 2 060 b)r‏ 
6م 2 = c)Jr =2 csc dr‏ 
مقال ۵) إذا كان (cos + isin)‏ 4 = ع 
أوجد 73 
الحل دمن + )43 = 2 


z3 = 64(cosT + sin) 


)1+ ۷31( أوجد‎ © 
a64 Îb)-64 d32 d1 


© مقياس العدد المركب ؟(1 - :) هو 
مقال © أوجد قیمت 24 + 1) 06 08 6 a) 4 b)‏ 
الحل لابد من تحويل العدد إلى الصورة القطبيہ 

0 = tan ^ = 5 و‎ r = N17 12 = 02 


z = /2(cos 45 + isin 45 


© أوجد الصورة الاحداثيي للنقطت (2,60-) 


a (1,۷3)  ط(‎ )-1,3( | 0)-1,/3( | 9 )/3,1( 


بعد ذلك نوجل ٩‏ © ما الصورة القطبيت للمعادلت 
)45 :4 ا 054 ) 2 = 4ج 4 - 2(2 بن + 2× 
a) r = sin0 b) r = - 060 = / 0(‏ 
054 060 ح- c)r - 0 d) r‏ 
© ضرب وقسمة الاعداد المركبة في الصورة تجميعات 1436 
عند الضرب نجمع السعات ونضرب المقياس ما المكورة الديكارتيت للمعادلت ‏ = 0 
يكارتي 2 
عند القسمت نطرح السعات ونقسم المقياس PTET aE‏ 


0 


مقال 9) إذا كان (120 دزو : + 120 8)c0s‏ = رد 
Z2 = 2(cos 30 + isin 30)‏ 
5 2 
اوجد 2 9 2122 
22 
الحل 


8۰2(cos(120 + 30) + isin(120 + 30((‏ = يع ١‏ رع 
16(cos 150 + isin 150)‏ = 


2 8 
2 = > (cos(120 - 30) + i sin(120 - 30)) 
2 


1 2 3 4 5 6 7 
لفك EDE‏ لكان كك لكك ادق 2ك اك كم اكه كر 


فيديو شرح التجميعات 
عماد الجزيري 


ا ماد عب ممم 
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4 
- = 4(cos 90 + i sin 90) 
2 


© المجال والمدى 


9 التزايد والتناقص 


المجال بياني هو جميع قيم × المقابلت للرسم 
المدى بياني هو جميع قيم ر المقابلت للرسم 
< المقطع ‏ نقاط تقاطع المنحنى مع محور × 
< المقطع ۷ نقاط تقاطع المنحنى مع محورل 


r‏ المدى- مقطع × - مقطعا 


الحل المجال هو [4,3-] بدايت ونهايت الرء 
المدى هو [3,3-] بدايت ونهايت الرسكا على 
مقطع × هو [1,2-] نقاط تقاطع المنحنى مع محور» 
مقطع ۷ هو [3-] نقاط تقاطع المنحنى مع محورر 


نصع مماس وهمي لكل فرع في الدالت ينتج أحد 
المماسات الأتيت 


ا س 


تزايديم تناقصين ثابتز 
وتحدد فترة كل واحدة من بدايتها إلى نهايتها على 
محورلا وتكون جميع الطترات مطتوحر 


مقال © أوجد فترات التزايد والتناقص للدالت 


مقال © أوجد المجال - المدى 


ل 


الحل المجالهو o]‏ ,3] نا ]2,3-] نا [2-,مه-[ 
R =‏ 

المدى هو ]1,©6-] 

مقال © أوجد المجال - المدى 


الحل المجال ۸ 


المدى *2 -]مه,10[ 


الحل الدالت تتاقصيت في ]0 ,ه-[ 
الدالت تزايديت في ]0 ,0[ 


عماد الجزيري 


ور ماد کنب ممم 
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© القيمة العظمى والصغرى 


القيمت العظمي المحلين هي أكبر قيمت للدالن في فترة 
من المجال ‏ - > من على محورلا 


القيمت العظمي المطاقت هى أكبر قيم3 للد الت في 


الحل عظمى محليت عند 4 = ر 
صغرى محلیت عندما 2- = ر 


مقال © الدالت لها قیمت عظمى مطلقت هى ا 
الدالن لها قيمثّ صغرى مطاقَرٌ هى 3330 


الحل القيمت العظمى المطلقت لايوجد لأن المنحنى 
ممتد إلى © ناحية أعلى ولكن توجد قيمنّ عظمى محليت 
فقط عند 4 = ر 

قیمت صغرى مطلقة عند 5- = ر 


© الدوال الرئيسية الأم وطريقة الإزاحات 


الدالة التربيعية 

f )( = × 

المجال هو ۸ 

المدى هو 0 < ۷ 
OOD‏ 

الدالة التكعيبية 


9 
دالة القيمة المطلقة 
f(x) = |x|‏ 

المجال هو :1 
المدى هو ٥[‏ ,0] 


المدى هو ٥]‏ ,0] 
حي 
9 
الدالة الأسية 4 
0<b<1‏ و f(x)=b*‏ 
المجال هو ۸ 
المدى هو ]مه ,0[ أو *۸ 


ي 
الدالة اللوغارتمية 


f(x) =logpx 9 0<b<1 
۸* أو‎ [0,٥] المجال هو‎ 
[ المدى هو‎ 
عماد الجزيري‎ 


[ 45 ) مؤّلف كتاب المعاصر 


مقال 0١‏ الدالث المرسومت أمامك هى 


مقال © الدالي الرئيسيت الأم للدالر 
f )×( = )× - 1(2 5‏ هى e‏ 

الحل الدالت الأم هى 22 = 0) زر 

مقال 6 الدالت الرئيسيت الأم للدالر 


(|x + 2| b) 22-2 

e-122 dVx-2 
الحل الدالت المرسومت هى دالت تربيعيت بإزاحت‎ 
مقدارها 2 ناحيت اسمل وبذلك يكون الحل الصحيح هو طا‎ 
f(x) = 2 الحل الدالت الأم هى‎ 


هثال © الدالت الرئيسيت الأم للدالت © عائلة الدالة التكعيبية 


عائلت الد الت التكعيبيز هى ) + ۸(3 - 2)ه = 0) f‏ 
الحل الدالت الأم هى |×| = (٭) ۶ 
© عائلة الدالة التربيعية 


عائلت الد الت التربیعیت هى ۸ + ۸(2 - :)ه = () f‏ 
1 م إزاحت أفقيتّ » ۸ إزاحت رأسيز 


| لو م موجب تكون ۰ | لو ) موجب تكون ‏ | 
| الازاحت ناحيت اليمين ١‏ | الازاحت ناحيت أعلى 
| ولوسالب تكون ¦ | ولو سالب تڪون 


| الازاحتّ ناحييّ اليسار ٠١‏ | الازاحت ناحية أسطل 


| لو ٣‏ موجب تكون | ڪون E‏ 0 
| الإزاحت ناحيت اليمين ٠١‏ | الازاحت ناحيتّأعلئ | هامة لو كانت ج سالبز أي أن المنحنى حدث 
| ولو سالب تكون | ولو سالب تكون 


| الازاحت ناحيتّ اليسار ٠١‏ | الازاحت ناحية أسفل 
ملاحظة هامة لو كانت ج سالب أي أن المنحنى حدث 


له إنعڪاس حول محور× 


مغال © إذا كان منحنى الدالة ()0 ينتج من منحنى 

الدالت («)/ بإزاحي مقدارها وحدتين لليسارو 3 وحدات 

لأعلى مع إنعكاس حول محور× فما هى (×) 9 

الحال وحدتين لليسارأي أن 2- = ۸ › 3 وحدات لأعلى 
أي أن 3 = ۸ وإنعكاس حول محور× أي أن 3 سالب 

نعوض في العائلت ) + ۸(7 -2)ه = g)×(‏ 

لتصبح الدالتآهى 3+ ”(2 + 2)- = ()9 


a) )2- 2(3 + جل‎ b)Nx 
c©- (x +2)3 +2 d)(x - 2 
8 الحل يتضح من الرسم أن 1 = ۸ ,2- = ۸ وقيمت‎ 
سالب بسبب حدوث إنعكاس حول محور×‎ 


أي أن الاجابت الصحيحةّ هى (© 
عماد الجزيري 


و ماد تب معام 
46 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


© عائلة القيمة المطلقة 
هى + |= f0 = ale‏ 
© إذا كان منحنى (×)و ينتج من منحنى الدالت 
×۷ = ( ×) / بإنسحاب وحدتين لليسارثم إنعكاس 
حول محور × ثم انسحاب ثلاث وحدات إلى الأسضل 
فأي ممايلي يمثل الدالت (2) و 
a) g(x) = V-x +2 -3‏ 
3 - 2+ 2ل = g(x)‏ زم 
C) g(x) = -Vx-2 +3‏ 
g(x) = Vx +2-3‏ (0 
© مامدى الدالت 1+ 7× = تمر 
إذا كان مجالها هو 3 > × > 2- 
9< > 505 5179 
f(x) > 0 0( 2 > f(x) > 0‏ > 05 
© الدالت الرئيسيت الأم للدالت المرسومت هى 


ونطبق عليها نصّس الإزاحات والخصائص السابقر 
© عائلة دالة الجذر التربيعي 
ھی + 72 -«لحه = f(x)‏ 
ونطبق عليها نضس الإزاحات والخصائص السابقتّ 


مقال ©) الدالت المرسومت أمامك هى 


b)Nx +2‏ |2 + ×|( 
d)Vx =2‏ 13-2 = )0 ا 0 
الحل الداليّ المرسومت هى دالت الجذر التربيعي © أي الدوال الأتیت مداها 0 > ©) /|20) / 
ڊإزاحت مقدارها 2 ناحيت اليسار وبذلك يكون الحل 00 3 
الح هيم © أي ممايلي يكون فيه 1- ± (2-) f‏ 
عائلة دالة المقلوب 
af) = 2x b)f (0) = 4x‏ 
57 حيمر c) f (x) = [x] d)f (x) = |2x|‏ 
مقال 9) الدالت المرسومت أمامك هى e‏ 
ممانيح الحل 
211ل ةلكلقا 
HIRES‏ 
2+ ج )0 |2 + ×| 
c()x - 1(7 -2 (+1‏ 


الحل الدالت المرسومت هى دالت المقلوب بإزاحيٌ مقدارها 
1 ناحييّ اعلى وازاحيّ مقد ارها 1 للیسار وبذ لك يكون الحل 
الصحيح هول 


عماد الجزيري 


م متش عت عاص 
47 


© الإحتمالات 


© مقدمة 
٭ احتمال حدث ۸ هو (2)24 
عدد نواتج الحدث 
عدد النواتج كلها 
*٭ حساب المضروب بدون أله 
3216 -!إ3 
4 - 1< 2 << 3< 4 ع إ4 
0 -1» 2< 3< 4 ا 5 ع !5 
0 = 1< 2< 3 <ا 4 << 5 كا 6 ع !6 
#٭ حساب التباديل بدون اله 
مثلا عند حساب 5 تباديل 2 
ن فقط 


P4) = 


نبدأ ب 5 ونعد رق 0 = 4 xX‏ 5 = ريطي 


0 -2» 3< 4< 5 = يزو 
نبدأ ب 5 ونعد 4 آرقام 


3 1 
مثلا عند حساب 7 توافيق 
نبدا ب 7 في البسط 3 في المقام 5 


يستخدم المضروب في حالت تبديل عدد من العناصر 
مع ن 


مثال (0 بكم طريقنّ يمكن أخذ صورة لمجموعح من 
الأشخاص عددهم 4 

الحل هنا يتم تبديل4 اشخاص مع نسهم 

عدد الطر ‏ 24 = 1× 2× 3 4 ع إ4 
مقال © بكم طريقيّ يمكن وضع 3 كتب على رف في 
صف واحد 

الحل هنا يتم تبديل 3 كتب مع نضهم 
عدد الطرق 2211-6 3 - !3 


نستخدم التباديل عند إختيار مجموعنٌّ صغيرة من 
مجموعيٌ كبيرة ونقوم بتباديل العناصر فيما بينهما على 
أن يكون هذا الترتيب هام وكلما تغير الترتيب يؤدي 
لنواتج مختاضت 

متال ©) يريد مصور أخذ صورة ل 4 اشخاص من بين 6 
أشخاص فكم عدد الصور الممكذنر 


الحل هنا يتم اختيار4 من بين 6 والتبديل بينهما وحيث 
أن التغير في الترتيب يؤدي إلي نواتج مختاضت 
فنستخدم التباديل 


6X5 xX 4 X3 = 0‏ = ريم 


تستخدم التوافيق عند اختيار مجموعنّ صغيرة من 
مجموعنٌ كبيرة وتبديلها مع بعضها لكن تبديل العناصر 
مع بعضها لا يؤدي لنواتج مختاطز 

مقال 5) يريد صاحب شرك اختيار3 موظمين من بين 
5 موظفين لاطوز بجائزة العمرة 


م فنستخدم التوافيق 


الحل هنا يتم اختيار 2 من بين 6 وحيث أن ترتبهما مهم 
بسب أن احدهما رئيس و الاخر نانب لذلكت نستخدم 
التباديل 


العدد الكلي 0 = 6×5 = يرطع 


عدد الحدث هو 1 لأن فيصل رئيس ومهند نائب يكون مرة 
واحدة لذلك فإن الاحتمال هو ل 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


لحوظة 
عند ترتيب العناصر بشكل دائري وكان ١‏ اضر 

مثال ©) يريد مدرب كرة الطائرة اختيار6 لاعبين من ثابت عند نقطىي مرجعين فتتحول إلى تباديل خطيه 
عادية !۸ 


بين 10 لخوض الميارة فما احتمال أن يكونوا محمد 
وعبد الله وعيسى وخالد وفيصل وطلال متال () ماهو عدد ترتيب 4 أشخاص في حاقت دائریت 


بحيث يكون أكبرهم بجانب الباب 


رالاعبين يكون عشوائي والتبديل 
م لذلك نستخدم التوافيق الحل حيث أن جلوس أكبرهم جنب الباب هو تثبيت 
 10×9×8×7×6×5‏ رم 5 5 78 خد کا 
ووو د كوباو أحد العناصر تلذلك نستخدم التباديل الخطير 


4 - 1 2 << 3 << 4 ع إ4 


مقال 0١‏ جلس 4 أشخاص على طاول داتريتّ ما إحتمال 
شكال © فرك حصو الف سور ١3‏ أن يجلس الشخص الذي يدفع الغاتورة جنب النافذة 
محمود وسعيد أوجد احتمال أن يقف أحمد كت الحل حيث أن الشخص الذي يدفع الفاتورة يجلس عند 


ومحمد في اليسار النافذة فتتحول إلى تباديل خطيت 24 = إ4 
الحل عدد الترتيبات الكليت هو 24 = !4 

بعد تثبيت احمد ومحمد يصبح لدينا اثنين فقط 
يتم التبديل فيما بينهما فيكون 
عدد الحدث هو 2 = !2 


د اث تثبيت من يدفع العاتورة جنب النافذة 


: 3 هن اصر يتو تبد يلها مع بعضها البعض 
م 0 
الاحتمال + S$‏ 


22 
التباديل التکراری کک 2 
و ياد ارات 


:7 من المرات» 72 من المرات کک 


n! 


الاحتمال۔- = 
© التباديل الدائرية 
عند ترتيب عدد من العناصر عددها ۸ في صورة دائرة فإن 
عدد الترتيبات هو !(1 -2) 
مقال ٩‏ ماهو عدد ترتيب 4 أشخاص في حالقتّ دائري2 
الحل عدد الترتيبات هو 6 = !3 = !(1 - 4) 


ا ل ع 7+ 2/1 


متال © ما احتمال تكوين كلمت ماليزيا من ١‏ 


فرعي - لدي <1د رن | 
الحل 
مقال © ماهو احتمال ترتيب الاشكال 
الهندسييّ امامك في صورة دائرة 
بنضس الترتيب 
الحل الاشكال الهندسيت في صورة دائرة 
يكون عدد الترتيبات هو 6 = !3 = !(1 - 4) 
الاحتمال هو + 


عدد الحروف 7 وحرف أ مكرر 2 وحرف ي مكرر 2 
8 !7 

عدد التواتج 1260 = ET‏ 

عدد الحدث هو 1 لتكوين كلمت ماليزيا واحدة 


1 
اخنان وو 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


مقال © ما احتمال أن يكون الرمز البريدي لبيتك هو 
3 إذ تم اختياره من الأرقام 3,5,3,6,6 
5X4X3X2X1 a‏ !5 
الحل عدد النواتج 30 = 21x2! ` 2x1x2x1‏ 
عدد الحدث هو 1 


5 1 
الاحتمال Eg‏ 
© الاحتمالات الهندسية 


احتمال ان تقع النقطت × على ۸8 هو 
طول ۸8 
طول ۸٩‏ 


C 
احتمال ان‎ 


e 
الدائرة هو‎ 


مساح الدائرة 
مساح المستطيل 


مقال 9) ما احتمال أن تقع نقطت × 
على متوازي الأضلاع 
الحل نوجد مساحت متوازي الأضلاع 
- طول القاعدة × الارتطاع - 4×5 -20 
مساح شبه المنحرف - 
+ ( مجموع القاعدين المتوازيتين)» الارتفاع 
=( 8+5 )»4 - 26 


3 


مساحة متوازي الاضلاع 
ااا کے نے 
مساح شبه المنحرف 26 


10 
13 


مقال 0) إذا اخترت نقطيّ داخل المستطيل فما احتمال 


وقوعها على الدائرة 
4 
16 


الحل 


مساح الد ائرة - 42 ۰ ۸ = ۸1٣2‏ 
مساح المستطيل - 160-16×<10 


© الأحداث المستقلة 


تكون الأحداث 8 , ۸ مستقلت إذا كان وقوع 
أحدهما لايؤثر في وقوع الأخر 
(8)م (49B) = P(A) ١‏ م 


مقال 09 القى مكعب مرقم من 1 إلى 6 وقطعنّ نقد 
فما احتمال ظهور الشعار والعدد 6 
الحال حيث ان الأحداث مستقلت 


احتمال ظهور الشعار هو * 


احتمال ظهور العدد 6 هو 


1T. 1 


(49B) = P(4)*P(B) = 2*5 =7‏ م 
مقال © إذا القيت قطعت نقد 4 مرات متتاليت 
احتمال ظهور الكتابين أربع مرات 


الحل الاحتمالهو + 


, ۸ مستقلتإذا كان وقوع 


5 5 


استبعاد الأول ) 


مقال 07 صندوق فيه 15 كره حمراء ‏ 5 كره أسود 

ما احتمال سحب كرتين أحمر واحده تلو االأخر بدون 

إرجاع 

الحل 

الاحتمال هو ( احتمال الأولى أحمر ) ×( احتمال الثاني 

أحمر بعد استبعاد الاولى ) 
6 9 


51477 


10 


15 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


مقال () الجدول التالي يوضح عدد الناجحين والراسبين 
لم يأخذ حصص | أخذث حصص | 

15 20 ناجح 

30 35 انناب 


مقال 0) سحبت كرة حمراء عشوائياً من كيس يحتوي 
على كرتين زرقاء : 9 حمراء دون إرجاع ما إحتمال سحب 
كرة ثانين حمراء 


ما احتمال ناجح عاماً بأنه أخذ حصص 
الحل عدد الكرات كله هو 11 وتم سحب كرة حمراء 
فيكون الباقِي هو 10 كرات منهما 8 أحمر 


لذلك يتم تعين ما أخذ حصص كله = 35+20 = 55 
بعد ذلك ناخذ متهم ماهو ناجح فقط وهو 20 
20 4 


الإحتمال - م2 55 


© الأحداث المتنافية 


يقال أن 4,8 أحداث متنافیت إذا كان 0 = 8 0 / 


الوجه العلوي في كل مره ما إحتمال (Ai B) = P(A) + P(B) - P(A NB)‏ م 
5 ي في كل مره ما ! 


اعدهما ذا كان مجموع العددون هدة 
عفن ا مقال 9) رمي محكعب مرقم من 1 إلى 6 ما احتمال عدد 


أقل من 3 أو عدد فردي على الوجه الظاهر 
من 3 هو [1,2) ويكون د = (4) ۲ 

3 < 

د ر ) ويكون 5 PB)‏ 


د مر ا (A9‏ م 


الحل 
هنا تم وضع شرط وهو أن مجموع العددين 9 لذلك ابد 
من تعين المجموع 9 و اعتباره هو المضاء 

مجموع العددين 9 هو (5,4)و(4,5)و(6,3)و(3,6) 
عدد مرات ظهور العدد 4 هو 2 

وبذلك يصبح الاحتمال 3 - + 


ANB ب[1)-‎ 


مقال )١‏ عند رمي مكعب أرقام مرة واحدة ما احتمال 

ظهور العدد 5 إذا كان الظاهر هو عدد فردي 

الحل 

هنا تم وضع شرط وهو أن العدد الظاهر فردي 
لذلك لابد من تعين العدد المُردي و اعتباره هو المضاء 

العدد الطردي (11,3,5 

عدد مرات ظهور العدد 5 هو 1 

الاحتمال هو - + 


الحل 
(فيزياء 0 ديني) -P‏ (فیزیاء) +P‏ (ديني) =P‏ 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


© مقايس النزعة المركزية 


9) الدراسة المسحية - التجريبية - الملاحظة + الوسط الحسابي يستعمل في حالة عدم وجود 
قيم متطرفة وتكون البيانات قريبة من بعضها 

* الوسيط يستعمل عند وجود قيمة متطرفة ولاتوجد 

فراغات كبيرة في المنتصف 

المتوال يستعمل في حالة وجود تكرارات 


**» الدراسي المسحيت جمع البيانات عن طريق 
الإستبيان 

** الدراسي بالملاحظن هو تسجيل الملاحظات دون 
محاولت التأثير على العين 

# الدراست التجريبيع 
هو تسجیل خظات ولكن بعد اجراء اي 


0 
46 


مقال () أي مقاييس النزعت المركزين هوالانسب 
211/1 111 


تعديل 
وسط حسابي( 0 وسيط (0 
مقال 9) عند ارسال است د کد منوال(0 اتحراف (2 
والخاصت لاستطلاع ا ١‏ 
الدراست هو المنوال بسبب تكرار البيانات 
دراسمٌ بالملاحظم (ط 


ال 69 أي مقاييس النزعنّ المركزينّ هوالأنسب 

14,15,16,18,20,23,24 

(وقط حسابي(2 وسيط (0 
منوال(0 انحراف (2 

لعدم وجود قيم متطرفر 


ارتباط (0 دراست 
الحل نوع الدراست مسحي لأنها إستبانر 


مقال 9) تم تقسيم عينه من الضتران إلى نصطين وإعطاء 
احدهما دواء لمعرفيٌ مدى فاعليته على مرض معين فإن 
نوع الدراست هو 

دراس بالملاحظہ (ط دراس تجريبيم (۵ 

ارتباط d(‏ دراس مسحیہ (©2 

الحل نوع الدراسي تجريبيت 
مقال 9) في دراست مسحي تشتمل 100 طالب أفاد 
0 منهم أن حصت التربيت الرياضييّ هامح إحسب 
هامش الخطأ وماهى الغترة الممكنن التى تكون فيها 


مقال () نريد معرفّ إذا كان التدخين لمدة 10 سنوات 
يؤثر في سعت الرئت أم لا 


دراس بالملاحظة3 (ط دراس تجريبيز (7 أ حصت التربيت الرياضين ممكنه 
— 1 - هھ 3 3 
ارتباط (0 دراسة مسحية © || الحلل 01+ =+ = + = هامش الخطأ 


الحل نوع الدراست بالملاحظت بدايت الغترة هى 5 = 0,1 - 0,85 
فاح القكرة هئ 0,95 = 0,1 + 0,85 


وتكون بذلك الضترة من 75 إلى 95 


المؤلف/ عماحالجزيرى المعاصر (3) 


© توزيع ذات الحدين 


تجربيّ ذات الحدين هى تجربه فيها يكون الحدث له 


© القيمة المتوقعة احتمال للنجاح واحتمال للفشل 
هى مجموع لحواصل ضرب كل قيمت للمتغير العشوائي | إذا كانت 7 تعبر عن احتمال نجاح الحدث 
في إحتماله > ؟ تعبرعن احتمال فشل نفس الحدث 


فإنه عند إجراء عدد 7 من المحاولات المستقلت لهذه 
التجريت يكون 

المتوسط الحسابي هو 117 

** التباين هو 770 = 02 


مقال © أوجد القيمت المتوقعنّ عند رمي مكعب مرقم 


من 1 إلى 6 مرةرواحده 


** الانحراف المعياربي هو 1/02 = 6 


مقال (”© في تجربة ذات الحدين إذا تم إجراء 100 
محاولي مستقلي وكان احتمال النجاح هو 25% 
فماهو الوسط الحسابي والتباين 

الحل 

,q = 0‏ 0 د دم , n=100‏ 
الحسابي 25 = حك × 100 = np‏ 


25 75 25X75 
2 لايخ ش32‎ = 
بد‎ 100 100 100 100 


3 لدا في صف واحد »فما احتمال 


أن يقف رجل عد من طرفي الصف إذا 


ا 
E e)3‏ َه 
9 


9 
تدريب 2 إذا اخترت تبديلاً لأحرف المبينت ناه كوا 
احتمال أن تتكون ڪلم فسيضاء 


المساحت ناحيت اليمين 0,5 والمساحت ناحيتّ اليسار 0,5 


مقال (© إذا كان المنحنى أمامك هو منحنى توزيع “4 
طبيعي لمتغير عشوائي فما احتمال أن يكون قيمته أقل ا اله | س | | ف ي ]اا 
م حون م كاد 
12 620 24 0 - 


تدريب 3 ماهو أفضل وصف 


P(X > 44) = 34 + 34 + 13,5 + 2 + 0,5 = الحل‎ 
= 84% 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


تجميعات 1437 


© أي مقايس النزعت المركزيه يناسب البيانات 


التاليه بشكل أفضل 

15 46« 52: 47 75. 4253 45 

8) الوسيط ) التباين 

©) الوسط 0) المثوال 

© حادثت ذاټ ڪين تكررت 20 مرة وكان 

المتوسط 12وج اكانحاراف المعياري 
a) b) 4,8‏ 
12 12 


© تتوزع مجموعت بیانا توا 
الحسابي 12 وانحرافه المعياري 2 فما 
p(10 < x < 16)‏ 
b) 40%‏ 
d) 85%‏ 


تجميعات 1436 


47,5% 
c) 81,5 % 


© ما إحتمال أن تنجنب عائلت صبي في 3 مرات ولادة 


چ (4 12 
© إذا ألقى حجرا نرد متمايزين مرة واحدة فما 
إحتمال أن يظهر وجهين مجموعهما 8 

5 7 5 
6 ) 36 
2 

2000 ا 


© في دراست أجريت على أوزان الطلاب في المرحلت 
الابتدائيج كانت القراءات كما يلي 


26| 19| 28 26| 28| 27| 26| 7 
26| 22| 42) 26| 29 26| 26| 5 
25| 27| 40| 27| 30| 27) 25 7 


أي مقياس النزعن المركزين أكثر ملائمت لهذه 


القراءات 
) الوسيط ٥‏ التباين 
©) الوسط 0) المثوال 
© في الشكل الأتي ما إحتمال وقوع نقطيّ على 
المستقيم ٤ط‏ 
6 4 
0 © 
a b‏ 
1 
a) 7‏ 
1 
12 )8 


b) 3400‏ 
cC) 5000 “© 0( 0‏ 
© يريد على أن یختار2 کا من بين 6 كتب 
مختلفي . بكم طريقن يمكنه القيام بذلك ؟ 
a) 25 b) 34‏ 
c) 50 d) 15‏ 


1 2 3 4 5 6 7 8 9 
LALE LSE]‏ م ساكس اه كم سرك سكم 


Û56 [‏ 
المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


© أجريت دراست مسحي على 100 شخص قالوا أن 

7 من القراءة مطيدة فأي عينت من الأشخاص قالوا 

أنها مطيدة 

أ )بین 23 * و 50 ۸ 

ج ) بين 30 و ۸46 
يراد إختيار طالبين من بين 20 طالب ما إحتمال أن 


ب ) بين 377 و 57 ۸ 
د ) بين :54 و ۸56 


55 


فان قيمصٌ !(1- ۸) هی 


© رمى مكعب مرقم من 1 ! 
عدد أقل من 3 أو عدد فردي على 
b)1‏ 
d)‏ 
6 
9 أجريت دراس على درجات الحرارة في فصل الشتاء 
بمنطفَيٌ ورصدت درجات الحرارة خلال إسبوع فكانت 


على التحو التالي 12 و11 و13 و13 و15 و19 و15 
ما متوسط درجات الحرارة خلال هذا الاسبوع 


)13 ب )14 ع د 
)15 د )16 
مفاتيح الحل 
10 [ 11 17 [ 18 


© إذا كانت 8 ,4 حادثتين في فضاء لتجريت 
عشوائیت ما بحيث كان 0,5 = (8)م 0,2 = (4)م2 
وكان 0,4 = (8 نا ۶)۸ فماقیمت (4|8)م 

a) 0,6 b)0,7 

c) 0,8 0( 24 


© في مجموعن من تسعت أعد ادمختاطه أي ممايأتي 
لايؤثر في الوسيط 
۸ مضاعمي كل عدد 
8 زيادة كل عدد بمقدار10 
0 زيادة القيمث الصغرى فقط 
ما زيادة القيمثٌ الكبرى فقط 
© يحتوي صندوق على 4 كرات حمراء : 6 صفراء ‏ 4 
كرات خضراء وكرتين زرقاء ماإحتمال سحب كرة 
ليست صطراء 

5 8 3 

١‏ اه 

3 018 

) 0 
© إذا رمى مكعب مرقم من 1 إلى 6 مرة واحدة › فما 
۱ ظهور عدد أقل من 4 


کک ر 0 
مبريث » إذا تم سحب 4 


فيديو شرح التجميعات 


) 57 [ 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


مقال (0 القطع المكافىَ الذي معادلته 
© القطع المكافئ (3- )8 = 0-5 


4c(x — Rh)‏ = 2 — بن 


حيث معاد لت القطع المكافي المضتوح جهن +1 


1E 


E 


البؤرة (5,5) = (2,5 +3) معادلة محور التماثل 
1-5 
معادلي الدليل 1 3-2 -<2 


8 الراس (3,5) طول الوتر البؤري‎ ١ 


مثال © القطع المكافئ الذي معادلته 


(1+ )12 - = 22 + مع 


1 


البؤرة (2-,4-) = (2-,1-3-) 


البعد بين 


صفات القطع من المعادلة ١(‏ م 
k(2 = | 4c(x — h)‏ - 20 


لعا لعالنا 2 


إيجاد 


معادلّ محور التماثل 


معاد لي الدليل 2 yJ/=‏ 


x= -1+3 =2 


الراصع (2-,1-) طول الوتر البؤري 12 


المكافىئ الذي معادلته 


دع 
البؤرة (7رء + ١ )h‏ 2 
معاد لي محور التماثل 


y=k 
الراس (/,7) طول الوتر اليؤري ع4‎ 


لمزيد من الفهم والتوضيح لديك الفيديو التي 


معادليّ الدليل ‏ 2-6 -< 2 


البؤرة )0 - )2.0 (o‏ معاد لت محور التماثل 
معادلت الدليل بك 


5_5 
202 


الراس (0,0) طول الوتر البؤري 2 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


متال © ماهى معادلت الدليل للقطع ×24 = 2ر 
صفات القطع من المعادلة ( المفتوح فى ر) 
1 6- = تر زط 6= a)‏ 
d)x = -6‏ 26 

= 2 = ا‎ 
ا‎ (x — h) = + 4c(y واج‎ 


| 


0 + 6 0 h +c 
× = 0-6 = -6 معاد لن الدليل هو‎ 
من القوس الاأیمں تع انعد من )لوس الأيسر نستطيع‎ 
مال © ماهى معاد محور التماثل للقطع‎ 5 
بن‎ - 3(2 = -8x (h, k + -( البؤرة‎ 
yJ =3 معادلت الدليل م20-غ - بز 2- = بررط‎ 
C(x =3 dx = -3 


الراس ۸K(‏ ,۸) طول الوتر البؤر 
2-8 3= 


! م‎ XY 


ويتضح أن معاد رالتماثل هى 3= ر 


2 
2 


کک 
کک ر 


مغال 2) القطع المكافئ الذي معادلته 


(x +1)” = 47 -3( 


| 
Ei E EE 


البؤرة (1,4-) = (1 + 1,3-) معادل محور التماثل 


x= -1 


معاد لت الدليل 


y=3-1=2 


الرأس (1,3-) طول الوتر البؤري 4 


تكوين المعادلة من صفات القطع 


أ/عماد الجزيري 


مدرس رياضيات بحتة وتطبيقية 


مؤلف مجموعة كتب المعاصر للقدرات 
مر 


مقال (ه) أي القطوع التاليت رأسه (2,1) 
a) )y + 2(2 = 3)2-1( 5( )x - 2(2 = 3)7 -1(‏ 
)x + 2(7 = 30+ 1(‏ (04 2 -3)2 = 2(2 - بن 0 


الحل الحل الصحيح هو 5 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


© القطع الناقص 


(—h)” بنع‎ - 2 
ا‎ D2 


1 > الرأس المرافقة 


GE‏ “رمعي 

25 16 

a = 5 همه‎ -5 

4 دوه 6 - 2م 
c2 =25-16 =9 =3‏ 


مقال (0) حدد خصائص القطع الذي معادلته 


معادلة المحور معادلة المحور 
الأكبر الأصفر 
y= 4‏ = 
رس المرافق 
) 4 , 2 ) 
إذا كان المحور صو س 
معادلت المحور معاد لاي | a= =3 b=‏ 
الأكبر 0 
57 اا ت الرأسان البؤرتان الرأسان 
EY] 2 + 3,4 2 1 1‏ 
أ ٠‏ 2 )2+34( )5,4 + 2( 
)2-3,4( )2=54( 
لعا لقا 
الرأسان البؤرتان الرأسان منحوضةكق الرأسان المرافقان 
ا (h+ ak) (h+c,k)‏ أو البؤرتين ن 
F+P)‏ | | وودن ge (k= a,k)‏ 2 
المرڪز هو 
(h,k — b)‏ 


مقال © ماهو مركز القطع الناقص الذي رأساه 


6ت و درم (8,3), )2,3( 


الحل المركزهو (2,غخ) - 


2 2 


طول المحور الأكبر هو 223 
طول المحور الأصغر هو ط2 )5,3( 


المسافت بين البؤرتين هو 20 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


إذا كان المحور الأكبر رأسي 


E O ود‎ 


b2 02‏ 
معاد لت المحور معاد لت المحور 
الأصغر الأكبر 
y=k‏ 2-7 
h k‏ 


بوق“ لاان الرأسان 
المرافقان 
(h, (h,k +‏ 


(h,k - 


x2 (372‏ 
1 ا 
د 
الحل 5= 4+ 25= a?‏ 
b? =9¬+b =3‏ 
c? =25-9=16 + =4‏ 
معاد لت المحور معاد لت المحور 
الأصغر الأكبر 
x=0 J =1‏ 
1 1 
0 1 0 ( 


تم ر 


البؤرتان الرأسان ا 
)4 + 0,1( (5 + 0,1( المرافقان 
O12‏ (5 - 0,1( (3,1+ 0( 
(3,1- 0( 


لحوظة 


*» المسافي بين الرأسين هو 22 
** المسافث بين البؤرتين هو ع2 
» المسافت بين الرأسين المرافقين 20 


مقال © في القطع الناقص الذي رأساه المرافقان هما 
(1,7)و(3- ,1) طول المحور الأصغر يكون eens‏ 


الحل حيث أن قيمت × في النقاط لاتتغير 
فإن التغير في قيمت ۷ هو المسافت المطلوبز 
0 -(3-)-7 


مقال () في القطع الناقص الذي معادلته 
ED DE 1‏ 


ا تكون معاد لت المحور الأكبر 


a)y =5 b)y=7 
C(x=5 dx =7 
الحل المحورالأكبر رأسي معادلة المحور‎ 
الأكبر‎ 
5 


70 
متال © المسافت بين المريكر وا 4 
1 0-2 6-507 


© 36 25 
2 b11 


A d)6 
© الحل لابد من تعين‎ 
c2 = 36-25 - 11 


c= 1 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


متال © طول المحور الأصغر في القطع 
272 . 8(2-م 

1 = کے ٢‏ س ھی 

b)36 

d6 
الحل لابد من تعين ط أولا‎ 

b? =25 ¬+ b =5 

طول المحور الأصغرهو 10 = ط2 


© القطع الزائد 


25 
c10 


بنفس الطريقة التي عرضناها في القطع الناقص سوف 


يتم شرح القطع الزائد 
معاد لن القطع الذي فيه المحور القاطع // × 


(= R) 
a 59 


1 ل ترم عد 2 
متال © عين خصائص اقل 2> 


لا كلق x‏ 
9 16 
حيث أن المحور القاطع // × 


a =16 + a = 4 
b? =9¬+bط=3‎ 
cc =16+9=25 += 5 


معاد لن المحور معاد لت المحور 
القاطع المرافق 
x=0 1-1‏ 
0 7 
٤ 1 0‏ 0 )2 
| 
C=5 b=3‏ 3-4 
الرأسان البؤرتان الرأسان 
المرافقان )5,1 + 0( 41+ 0) 
O13)‏ 0-5,1( )0-4,1( 
)3 = 0,1( 


طول المحور القاطع 8 = 24 
طول المحور المرافق 9= (2 
معادلة خطوط التقارب (0 - )± = 1- بر 


معادليّ القطع الذي فيه المحور القاطع // لا 


ا هر 
a b2‏ 


مقال © أوجد صغات القطع الذي معادلته 


1 


y+ 2(2 ×2 
36 64 


حيث أن المحور القاطع // لا 


=1 


a =36 + 4 = 6 
2و‎ =64 +b =8 


0 2ع + 100 = 36 + 64 = 2 


البؤرتان 


5 O ETO) 


02 = 10( 


طول المحور القاطع 12 = 20 
طول المحور المرافق 16= ط2 
معادلة خطوط التقارب (0 - )± = 2 + بر 


2(2 2 
مثال © في القطع الزائد 1 = لل لفك 


البعد بين المركز والرأس هو 
الحل البعد بين المركز والرأس هوه 


a =4 + 4 =2 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


© معامل الاختلاف المركزي 
ادم 
0 

** في حال القطع الناقص تكون + أصغر من 1 

+ في حال القطع الزائد تكون + أكبر من 1 

** في جال الدائرة يكون ٠‏ - صطر 


ناقص المسافيٌ بين البؤرتين 10 وطول 
فإن معامل الاختلاف له هو E‏ 


5 “ب 10 = 2c‏ 
ح »© + 20 - 20 
5 


مقال © ماهو معامل الاختلاف المركر 
ري DD‏ =0 _ 32+« 
gg g7‏ 
الحل 4 دع ببب 16= 7+ 9= 2ء 


a =9 + 4 =3 
3 


3 
@ تصنيف القطوع 
المعادلة العامة للقطوع 

ax? + bxy + cy + Dx + بو‎ + F =0 


g2 


قطع مكافن 0= 

قطع زائد موجب = دپ ي 
b7 - 4ac‏ 

قطع ناقص سالب = o.‏ 


ذائرة. 7-0228 سالب = 


مقال (0 المعادليّ ر5 + ×2 - 3y‏ + ر×5 - 7× 


هی معاد لي 
قطع زائد (ظ قطع ناقص(0 
دائرة (0 قطع مكافئّ 2 
الحل a=1,b=-—-5 ,c=3‏ 
قطع زائد ‏ 25-41«3-13-مم2-4م 


مقال © المعادلت ر5 + ×2 - 2ر + 2× 


هی معاد لي 
قطع زائد( م قطع ناقص(0 
دائرة (0 قطع مكافن 20 
الحل 1 عدعء, 0= 25, 1 - هه 
وبذلك تصبح معاد لن دائرة 
©» معادلة الدائرة 


(x — Rh)? + (y — Kk) = 2 
كز الد ائرة‎ (hı 


الدذائرة 
9 
متال 0 P60‏ 2)2 + ») معاد لت دائرة 
مركزها هو aan‏ 


نقطت الأصل 
4 = 2)2 + بن + 1)2 - b)(x‏ 
(35x2 + 3y =1 Drty=1‏ 
الحل الحل الصحيح هو ۾ “4 
مقال © أي النقاط الأتيت تقع على الدائرة 
9 = ?)3+ بر + 6-12 
a))1,2( b) (1,3)‏ 
d) (1,0)‏ (0)2,0 


الحل نقطت تقع على الدائرة أي تحقق معادلتها 
وتجعل طرفها الأيسر - الأيمن 
النقطنّ الصحيحت هو (1,0) (0 لأنه عند التعويض عن 


0= ,1 = × يكون التاتج 9 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


© ما نوع القطع في المعادلت 
4x? + 2xy + 3y? =1‏ 

أ قطع مكافئ ب قطع زائد 

ج قطع ناقص د دائرة 


و استدية 1 - () - ) یقن رن 
فماهى معاد لتا خطى التقارب له 


© ما المعادلت ١‏ 

النقطة (2,2) ويم بالاهط(06 
6-عره - by =x‏ 6 

x +6 dy = 2 + 4x +6 


© ماهى معاد لت القطع المكافئ الذي مركزة 


(0 0۰ ) وطول وتره البؤري 12ومطتوح في × الموجبم 


12 = رز( 
S2‏ 


© معاد لت محور التماثل للقطع (1 - 8)«2- = 2ر 


8- = بررط 
8= 


×4 = 2ر (a۾‏ 
6)x + 2(‏ = 2ر( 


y0 


#51 


© ما طول المحور الأكبر للقطع 


= 1(۶ زر‎ 
5 g4 
a) 25 b) 9 
c) 10 d) 6 
معاد لت المحور الأكبر لاقطع‎ © 
=3 y7 
25 “16 
ay > 0 Dy=5 
x= 3 dx = 4 


(e-2) _ +3 _ 


© مرڪزالقطع 1 = 16 12 


a) )2,3( b) ) 2,-3(‏ 
(12,16) (0 (090)3,2 
0000 ف اه 8 2ر 2× 
© في القطع الزائد الذي معادلته 1 له 
طول المحور القاطع هو 
a) 6 b) 3‏ 
d) 8‏ 04 
3 لاه 5 2ز 22 
الزائد الذي معادلته 1 چ 
5+ کر 
×4 - بره 
تحكر - :9-31 _ 
16 
ae =0‏ 
ce =1‏ 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


© الهندسة التحليلية 
¢ 0 
مقال ©) أي المعادلات الأتيت لخط مستقيم ميله 3 


ويمر بالنقطيّ (2,1) 


a)y = 3x +5 b) -:ز2‎ 3-4 


E 5 0( 5y = 4x ميل الخط المستقيم‎ © 


ميل الخط المستقيم المار بالنقطتين (02,172) (1Y1),‏ الحل الحل الصحيح هو 32-5 < تزه 


لأن الميل 3 وعند التعويض بالنقطت (2,1) نجد أن 
الطرف الأيمن - الطرف الأيسر 


لزت 
X2 - X1‏ 


مثال © ماهو ميل المستقيم الذي يمر بالنقطتين 


G2); (=2 =4)‏ مقال (6) أي المعاد لات الأتيت لخط مستقيم ميله 3 
الحل کے 2-4 _ ويمر بالنقطت (2,1) 
32 (2+ ») = (1+ 37 (ط (2- )3 = (1- a)‏ 
متال دان ميل المستقيم الذي يمر بالنقطتين الحل اااي وو ي 


ب ,2) هو3 أوجد ا 


4 
الحل 41 2 


9 -غ# جه 15 ع 4 از 


الحل الصحيح هو (2 -3)6 - (1-/)(0 


المستقيمات المتوازية لها نفس الميل 

المستقيمات المتعامدة حا ضرب ميليهما 1- 
0 معادلات الخط المستقيم 5-8 ا ر 
معادلة الخط المستقيم الذي ميله 17 ويقطع من لا ORF‏ 0 ات الأتيت عمودي على 


y= 02+ 
ay =× + 1 


مقال (0 المستقيم الذي معادلته 2 -<32 - ر 
cC) 3y=x+5‏ 


الحل الميل هو 3 ومقطع لا هو 2 - 


مقال © المستقيم الذي ميله 4- والمقطع ر هو 5 
a)y = -4x + 5 b) y=5x¬—-4‏ 


المستقيما 2 ار ا 
d) 5y = 4x‏ 5 + 4«2 ع cC(y‏ مثال © أي ا و 


y= 3x -4‏ 
الحل الحل الصحيح هو 5 + ×4- = ر( 2+ y = 3x‏ رم و 
3 
معادلة الخط المستقيم الذي ميله ^ ويمر بالنقطة (رر») يسك 0 
هى الحل 
M(X = xX‏ = - 
J1 ( 1)‏ 1 الحل الصحيح هو 
y=3x +2‏ رط 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


* الخط المستقيم الرأسي الذي يقطع محور × في 


العدد ج معادلته هى 0 - 12 
**» الخط المستقيم الأفقي الذي يقطع محور ر في 
العدد ا معادلته هی ( = ر 
مقال (0 معاد لت المستقيم الأفقي الذي يقطع محور ر 


في العدد 7 هو 
bD)y=7‏ 
D x=7‏ 


y= -7 
C)( x= -7 


الحل 
7 = ل (( الحل الصحيح هو 


إذا كان لدينا نقطتان YN) 1 (X272)‏ 


مقال © أوجد نقطت تقاطع قطري متوازي 8 
b(6,6)‏ (3)2,5 


d(0,-1) c(4,0) 
الحل نقطة تقاطع القطرين لمتوازي الأضلاع هى‎ 
نقطي منت منتصف أحد القطرين‎ 
2+4 5+0 5 و وهاه‎ 
E قط الصف‎ 
صورة نقطة بالإنعكاس‎ © 


صورة نقطة تقع على خط الإنعكاس هى نفسها 


© صورة نقطة بالإزاحة 


صورة نقطت (ر ,») بالازاحت هى (8 + 7[ ,© + >) 


# ۾ تكون موجب إذا كانت الازاحن لليمين 

۾ تكون سالب إذا كانت الازاحن لليسار 

# ا تكون موجبت إذا كانت الازاحت لأعلى 

٭ 6 تكون سالب إذا كانت الازاحت لأسطضل 
مقال (0 صورة النقطت (2,3-) بإزاحن مقدارها 3 إلى 
اليمن وازاحت مقدارها 5 لأسطل هى 

)-2 + 3,3 - 5( ¬ )1,-2( 

مقال © صورة النقطة (3,5) بالازاحة (3 + ,1 - 2) 
هى (2,8) ¬ (3 + 1,5- 3) 


مال © النقطت (6,2) هى صورة النقطت (4,5) 


عن طريق إزاحت هى 
a) (x + 2,2- 3( b) (x -2,y +3)‏ 
cC) (x +3,y -2( d(x -3,y + 2(‏ 
الصحيح هو (2,1-3 + )x‏ (0 
وران بعكس عقارب الساعة 
ن زاويتّ الدوران | الصورة 
(=b;û) 90 ,‏ 
(b,-a) 270 DS‏ 
(=a, =—b) 0 ,‏ 


النقطر حول محور الصورة 
(a,—b) & (a,b)‏ 
(=a,b) 3 (a,b)‏ 
(a,b)‏ تر (b,a)‏ 


متال (0 صورة النقطيّ (2- ,3) بالانعكاس حول 
محور × هی (3,2) 

صورة النقطت (2- ,3) بالانعكاس حول محور ×= لإ 
ھی (2,3-) 


ن جزاويض 90 


22 


مقال ©) النقطة (3,4) هى صورة"النقطتة (3- ,4) 


عن طريق 
(طانعڪاس في ر ۾) ١‏ نعكاس في× 
(4 دوران بزاوي 90 2 ح) دوران بزاويت 270 


الحل 
الحل الصحيح هو © ) دوران بزاويت 270 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


© التمدد 
الطول في الصورة 


معامل التمدد ») هو الطول الأصلي 


** 1 < || يكون التمدد تكبير 
* 1 > || يكون التمدد تصغير 
* 1 = |۸| يكون التمدد تطابق 


صورة النقطت (17,) بتمدد معامله ) هو (رkx,k)‏ 


8 وهو صورة 6 = 48 فإن 


ل 


5 


مقال © إذا كان معام ل٣ل‏ 
صورة نقطة هو 3- فإن هذا التمدد هو . 


الحل حيث أن 3 = |۸| يكون التمدد تكبير 
متال ©) ماهى صورة النقطت (10,15) بتمدد معامله 
1- 1- 
الحل (15 (x 10,2 x‏ 
(3= 2 

ملحوظة 

© الإنعكاس في خطين متوازيين يكافئ إزاحة 

مقدارها ضعف المسافة بين الخطين المتوازين 

ويكون إتجاه الإزاحة عمودي على الخطين المتوازيين 

© الإنعكاس في خطين متقاطعين يكافئ 


دوران مركزه نقطة تقاطع الخطين وزاويته ضعف 
الزاوية بين الخطين 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


تجميعات 1437 


© النقطي (3,5) هى صورة النقطي (5,3) 


بإنعڪاس حول 
أ) محور× ب ) محورلا 
ج ) محوركاحلا د ) نقطت الأصل 


© مثلث يحدث له إنعكاس مرتين على مستقمين 
متوازيين فما المحصله لهما 
أإنعكاس ب ) دودان 


ج إزاحض د) تمدد 


تجميعات 1436 
© ماهى الازاحت التي نقلت النقطت (1,3) إلى (0,5) 


)6- 3,127+ 3( 
SE ع2‎ 


ب ) 22 + م1 يع 
د)(5 + (x+ 1,y‏ 


تقنيم الماربالنقطتين 
3,4) و(2-,1) 
31 
1 2 
26 کک 2 


4 3 2 1 


ناكس كه وخ سس 


فيديو شرح التجميعات 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


0 المضلعات 
*» مجموع قياسات الزوايا الداخلية لمضلع عدد أضلاعه 71 
(n — 2) x 180‏ 
مقال (0) ماهو مجموع زوايا مضلع عدد أضلاعه 10 
الحل مجموع الزوايا هو 
x 180 = 8 x 180 - 0‏ (2 - 10) 
مقال © ماقيمت × في الشكل 27 5 
4 
110 
الحل 80 
70 
مجموع زوايا الخماسي هو 540 


2x + 3x + 110 + 70 + 80 = 0 
5% 5 0 
x = 56 


+ قياس الزاوية الداخلية لمضلع منتظم عدد أضلاعه 71 
(n - 2) x 180‏ 
n‏ 


مقال © ماهو قياس زاوي المضلع الثماني المنتظم 


الحل قياس الزاوين هو 


0 × (2 -8 
5 = 0× (2- 8( 
8 
*» عدد أضلاع مضلع منتظم قياس زاويته الداخلية A۸‏ 
360 
ل - 180 
مقال © ماهو عدد أضلاع مضلع منتظم قياس إحدى 
زواياه 135 
الحل 
عدد الأضلاع هو 
8 _ 360 
180-135 


* مجعموع الزوايا الخارجية لأي مضلع هو 360 


متال ® 
2x 5 E‏ 50 
ماقيمت 2« في الشكل 
70 120 
90 
الحل 
2x + 50 + 120 + 90 + 70 = 360‏ 
2x = 0‏ 
1-5 


©الأشكال الرباعية 


**» خصائص متوازي الأضلاع 
© كل ضلعان متقابلان متطابقان 
© كل ضلعان متقابلان متوازيان 
@ كل زاويتان متقابلتان متساويتان 
© كل زاويتان متجاورتان مجموعهما 180 
© القران ينصف كل منهما الأخر 
مقال () إذا كان الشكل متوازي أضلاع أوجد قيمت × 


الحل 

حيث أن القطران ينصف كل منهما الأخر 
فإن 5+« ع 36-4 

أي أن 45 دعر 


مقال ©) (48)1 متوازي أضلاع فيه 
4 - 40 ,1 - ×= 40 أوجد قیمت × 
8 


5 
6 


الحل حيث أن 14- 46 فإن 7= ۸0 
أي أن x-1=7‏ 
ومتها 2-8 


٭ خصائص المستطيل 
له نفس خصائص متوازي الاضلاع + 
© القطران متطابقان 
© زواياه الأربع قوائم 
مقال 00 (48)1 مستطيل فيه 
2- لاه = 40 ,11 - 80 أوجد قيم23 


A B 
ET 
بيج 0 سير‎ 

0 C الحل‎ 

حيث أن 2 = BD‏ فإن 11 - 80 
من خواص المستطيل BD = AC‏ 
ومتها 22 = 2- 4x‏ 

أي أن x=6‏ 


تدريب أوجد قيمة × في الشكل 


**» خصائص المعين 
له نفس خصائص متوازي الاضلاع + 
© القطران متعامدان 
© جميع أضلاعه متطابقه 


© القطران ينصفا زوايا الرأس 


*» خصائص المربع 
له نفس خصائص متوازي الاضلاع + 
© القطران متعامدان 
© القطران متطابقه 
© جميع زواياه قوائم 
© القطران ينصفا زوايا الرأس 
المربع = مستطيل + معين 


مقال () الشكل المرسوم مربع أوجد طول 81 
A B‏ 


الحل 


حيث أن 6 = 40 فإن 12 = 2406 
من خواص المربع 810 = A۸٣‏ 
` لذلڪ فإن 12 = 6(2 


تدريب  ۸48٤(0‏ معين فيه 


B€ =× +9‏ ,52-2 = 48م أوجد قیمت × 


© الدائرة 


خصائص شبه المنحرف 


© ضلعان متقابلان متوازيان 
9 ضلعان متقابلان غير متوازيان 
# خصائص شبه المنحرف متطابق الساقين 


© الضلعان الغير متوازيان متساويان 


محيط الدائرة 277 - 6 أو 70 - 0 
حيث + نصف القطرء 0 هو القطر 


مقال () أوجد محيط الدائرة 5 2 


© القطران متساويان الحل 57 
كل زاويتان متان على القاعدة تكون 

90 ل قياس الزاويت المرسومت في منتصف الدائرة هو‎ ASG 

متساوية 


يكون طول القطر 5 من فيثاغورث هد 
محيط الد ائرة هو 57 ھا 
5 
مقال © أوجد قيمت × في الشكل * الزاوية المركزية والزاوية المحيطية 
© الزاوية المركزية = قياس القوس المقابل لها 
b‏ 

الحل من خواص شبه المنحرف المتطابق الساقين أن 

زوايا قاعدته متساويه 


m > عه‎ = m ab 


ى © الزاوية المحيطية = - قياس القوس المقابل لها 


لذلك فان 0= 20 - a 2x‏ 
r‏ 
,ومتها 0 m < ach = >m ab x=‏ 
4# القاعدة المتوسطة في شبه المنحرف 0 
0 9 الزوايا المحيطية المرسومه على نفس القوس 
b‏ 
3 تكون متساوية 
a+b‏ لعو علو 
m<c=m <d C= 7‏ 
5 مثال © أوجد قيمت+ في الرسم 
مقال 00 أوجد قيم × في الشكل 7 x‏ 


الحل 


× ع 2-50 250 


x = 50 x+50 


40 = 
x + 50 = 80 أي أن‎ 
X= 0 


مثال 9) أوجد قيم5* في الرسم 


2 الأقواس و الأوتار في الدائرة 


الحل 4 
5 إذا تطابق وتران في الدائرة فإن حيث أن المماس للدائرة عمودي على نصف القطر من عند 
0 أقواسهما متساوية والعكس صحيح نقطنّ التماس 
ET E ê 5200 b‏ 85 
إذا ڪان ab = cd‏ فإن المثلث يصبح قائم الزاويت وبذلك فإن قيمث × هى 5 من 
فيثاغورث 
فإن ab = cû‏ 8 
مقال ©) في الشكل المقابل أوجد قيمت × ا 10-X‏ 
في بل أوجد قي 9 XxX‏ 
کن مقال 9) أوجد قيمت 
الحل الحل 
b ac = cb‏ القطعتان المماستان متساويتان 8 8 
د x = 10 - × 100 a‏ 
فان 2x = 10 = cb = x‏ 
x=5‏ 


وحيث أن قياس الد ائرة - 360 
فإن 360 = 100 + × + × 


2x = 0 
XxX = 0 


*» الشكل الرباعي المرسوم داخل الدائرة 
فيه كل زاويتان متقابلتان مجموعهما 180 


مقال 09 أوجد قياس زاويي 8 8 


» القاطع والمماسات في س 


© إذا تقاطع وتران داخل الدائرة فإن 


mCB + mAD 
<1 E 


© إذا تقاطع وتران خارج الدائرة فإن 

5 71618 - 0 

له 711 

2 
مقال 9) أوجد قياس < 1 في الرسم x‏ 
الحل 
30 120-0 _ 
45 = 


الحل م 
حيث أن الشكل رباعي دائري 
فإن 180 = ×2 + × 
أي أن 60 = × 

وبذلك فإن قياس زاوية 8 تساوي 120 

+ المماسات في الدائرة 
© المماس للدائرة عمودي على نصف القطر من عند 
نقطة التماس 
© القطعتان المماستان المرسومتان من نقطة خارجها 
متطابقتان 


© التوازي 


** في الشكل المقابل إذا قطع مستقيم مستقيمين 


© إذا تقاطع مماسان خارج الدائرة 
قروم - تسر متوازيين ينتج الحالات الآتير 
2 5 


*» القطع المستقيمة داخل الدائرة 


© إذا تقاطع 48,67 داخل الدائرة م 


2 0A4-0B = 0C-OD 
E9 × تدريب أوجد قيمة‎ 


ف إذا تقاطع (1) ,48 خارج الدائرة 
04٠١08 = 0١00‏ 6 


# الزوايا في وضع التبادل 

قياس (3) - قياس (6) قياس (4 ) - قياس ( 5 ) 

قياس ( 1 ) - قياس (8) قياس (2 ) - قياس (7 ) 
*» الزوايا في وضع التناظر 

قياس (1) - قياس ( 5 ) قياس ( 3 ) - قياس ( 7 ) 
* الزوايا في وضع التحالف 


قياس (4) + قياس ( 6 ) = 180 
قياس ( 3 ) + قياس ( 5 ) - 180 


284 ١ 
× تدريب أوجد قيمة × تدريب 1 أوجد قيمة‎ 

ك 12 

© إذا تقاطع 0٥‏ قاطم , 04 مماس للدائرة 11 


تدريب 2 أوجد قيمة × 
08٠١062‏ = 04(2) 


5 


تدريب أوجد قيمة عر 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


تجميعات 1437 


© إذا كان مجموع قياسات الزوايا الد اخليت لمضلع مثلي 
مجموع قياسات زواياه الخارجيت › فمانوع هذا المضلع 


# المستقيمات المتوازية والأجزاء المتناسبة 
© القطعة المستقيمة الواصلة بين ضلعين في مثلث وتوازي 
الضلع الثالث فإنها تقسمهما إلى أجزاء متناسبة 


م 
۸ مريع 8 خماسي ١‏ 60 سداسي 0 ثماني 
TY E 0 AE AD‏ ما ل ف د at‏ يكت 
الت اك تليق © قياس زاويتين متجاورتين في متوازي الأضلاع هما 
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